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บทนำำ�

ลัักษณะของข้้อสอบ

	ข้้ อสอบเข้้ามหิิดลวิิทยานุุสรณ์์ (MWIT) และจุุฬาภรณราชวิิทยาลััย รอบที่่� 1 นัับเป็็นข้้อสอบที่่�

ยากมาก แม้้ส่วนใหญ่่จะเป็็นข้้อสอบกลางๆ จนถึึงยาก และข้้อที่่�ยากก็ย็ากจริงจังั ซึ่่�งความยากนั้้�นแบ่่งออก

เป็็น 2 ประเภท คือื ยากในตัวมันัเองเหมือืนข้้อสอบโอลิมิปิก ที่่�ถ้้าไม่่เคยเห็็นแนวข้้อสอบแบบนี้้�มาก่่อน

ก็็ยากที่่�จะคิิดวิธีีแก้้โจทย์์นั้้�นได้้ และยากเพราะความรู้้�ยัังไม่่ถึึง กล่่าวคืือโจทย์์เป็็นความรู้้� ม.ปลาย  

ที่่�ยัังไม่่ได้้เรีียน ดัังนั้้�นจึึงยากมากสำหรัับนัักเรีียน ม.ต้้น ที่่�จะทำข้้อสอบนี้้�ได้้ทั้้�งหมดโดยไม่่ได้้เตรีียมตััว

มาล่่วงหน้้าเลย

	ดั ังนั้้�นการเตรีียมตััวที่่�ดีีคืือนอกจากจะทบทวนสิ่่�งที่่�ได้้เรีียนมาตั้้�งแต่่ ม.ต้้น แล้้วยัังควรอ่่านเนื้้�อหา

คร่่าวๆ ของ ม.ปลาย ด้้วย และการทำข้้อสอบในหนัังสืือเล่่มนี้้� เพื่่�อให้้ได้้ฝึึกฝนทำโจทย์์กลางๆ และ

ง่่ายๆ พร้้อมทั้้�งเจอโจทย์์ยากๆ ที่่�ไม่่เคยเจอมาก่่อน เพื่่�อดููแนวทางการแก้้โจทย์์หลายๆ แบบ สามารถ

นำไปประยุุกต์์ใช้้กัับโจทย์์ที่่�อาจจะพบได้้ในอนาคต

	ข้้ อสอบที่่�ผ่่านมา ไม่่แน่่ชััดว่่ามีีลัักษณะเหมืือนกัันทุุกปีีหรืือไม่่ แต่่ส่่วนใหญ่่มัักจะแบ่่งเป็็น 2 ส่่วน 

มีีเวลาสอบ 90–120 นาทีี ดัังนี้้�

	 PART 1 SEEN (ข้้อสอบปรนััย) แบบตััวเลืือก 4–5 ตััวเลืือก

	 PART 2 UNSEEN (ข้้อสอบอััตนััย) แบบระบายคำตอบ
ซึ่่�งโดยปกติิข้้อสอบที่่�ยากมากๆ มัักอยู่่�ในส่่วนที่่� 2 ข้้อท้้ายๆ มัักเป็็นส่่วนยากที่่�สุุดสำหรัับน้้องๆ ดัังนั้้�น

ด้้วยเวลาที่่�มีีจำกััด และมีีแนวโน้้มสููงที่่�จะทำไม่่เสร็็จทัันเวลา พี่่�จึึงแนะนำให้้น้้องๆ ทำส่่วนที่่�ตนเองถนััด

ก่่อนเสมอ และถ้้าเจอข้้อที่่�มั่่�นใจว่่ายากแน่่ๆ ให้้ข้้ามไปก่่อนอย่่าลัังเล เมื่่�อมีีเวลาจึึงกลัับมาทำทีีหลััง
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 1

2.	ตอบข้้อ 3.

จากโจทย์์ แยกตััวประกอบของตััวส่่วนของทุุกเศษส่่วนในสมการพหุุนามได้้ดัังนี้้�

		  x – 2
(x – 2)(x + 4)

 – x + 2
(x + 4)(x – 3)

	= x2 – 2x – 8 
(x + 4)(x – 3)

นำ (x + 4) คููณตลอด;

	 (x – 2)(x + 4)
(x – 2)(x + 4)

 – (x + 2)(x + 4)
(x + 4)(x – 3)

	= (x2 – 2x – 8)(x + 4)
(x + 4)(x – 3)

	 1 – x + 2
x – 3

	= x2 – 2x – 8 
x – 3

นำ (x – 3) คููณตลอด;	 (x – 3) – (x + 2)	= x2 – 2x – 8

	 x – 3 – x – 2	= x2 – 2x – 8

	 x2 – 2x – 3	= 0

	 (x – 3)(x + 1)	= 0

	 x	= 3, –1

ดัังนั้้�น ผลรวมของคำตอบของสมการเท่่ากัับ –1

3.	ตอบข้้อ 2.

อาศััยความรู้้�เกี่่�ยวกัับทฤษฎีีบททวิินาม 

(a + b)n = n
n
 an + n

n – 1
 an – 1b + n

n – 2
 an – 2b2 + ... + n

1
 abn – 1 + n

0
 bn = ∑

n

i = 0

n
i
 ai bn – i

หรืือใช้้สามเหลี่่�ยมของปาสคาล

Binomial Coefficient of (a + b)n

120 1561 615

131 3

10 551 110

21 1

4 141 6

11

1(a + b)0

(a + b)6

(a + b)5

(a + b)4

(a + b)3

(a + b)2

(a + b)1

ใช้้ไม่ไ่ด้้ เพราะทำให้้ 
ตััวส่่วนเป็็นศููนย์์

23
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 1

แต่่โจทย์์กำหนดให้้ m และ n เป็็นจำนวนจริิงบวก ดัังนั้้�น a = mn > 0 

จึึงได้้ b = a – 20 > –20 นั่่�นคืือ b = 35

		  m3 – n3	= (m – n)3 + 3(m2n – mn2)
			  = 353 + 3(1,925)
			  = 42,875 + 5,775

			  = 48,650

ดัังนั้้�น  m3 – n3 = 48,650

29.	ตอบข้้อ 4.

วิิธีีที่่� 1	จากสมการ 4x + 3y	 = 60 เขีียน y ในเทอมของ x ได้้ดัังนี้้�

		  y	= 60 – 4x
3

		  xy	= x(60 – 4x)
3

		  xy	= 60x – 4x2 

3

		  xy	= – 1
3

(4x2 – 60x)

		  xy	= – 1
3

[4(x2 – 15x)]

		  xy	= – 4
3
   x – 15

2

2

 – 15
2

2

		  xy	= – 4
3
   x – 15

2

2

 – 225
4

		  xy	= – 1
3

[(2x – 15)2 – 225]

	จ ากสมการสุุดท้้าย จะสัังเกตเห็็นว่่า พจน์์ (2x – 15)2 เป็็นตััวกำหนดว่่าค่่า xy จะมาก 

	 หรืือน้้อย เพราะ (2x – 15)2 จะเป็็นค่่าบวกเสมอ ซึ่่�งจะไปหัักล้้างกัับ –225 แล้้วจึึง

	 ไปคููณกัับ – 1
3
 แสดงว่่า xy จะมีีค่่ามากที่่�สุุดเมื่่�อ (2x – 15)2 = 0 

	 ซึ่่�งจะได้้	 xy	= – 1
3

(–225)

		  xy	= 75
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แนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 2

Part 2 จำำ�นวน 10 ข้้อ

31.	พีทยืืนห่างจากฐานเสาธง 40 เมตร เขาก้้มลงมองเท้้าตัวัเอง พบว่่าเขายืืนตรงเงาของยอดเสาธง

พอดีี ขณะนั้้�นธงไม่่ได้้ชัักขึ้้�นสุดยอดเสา เขาเดิินเข้้าไปหาเสาธงแล้้วหยุุดอยู่่�ตรงเงาของธง 

พบว่่าเงาของเขาทับัยอดเงาของเสาธงพอดี ีธงถููกชักัขึ้้�นสููงกี่่�เมตร ถ้้าเสาธงและพีทีสููง 12 เมตร 

และ 180 เซนติิเมตร ตามลำดัับ

32.	ลุุงเจิิมมีีต้้นเงาะทั้้�งหมด 600 ต้้น ในปีีที่่�ผ่่านมาเก็็บเกี่่�ยวเงาะได้้ 400 กิิโลกรััม แต่่ในปีีนี้้� 

ต้้นเงาะตายไป 90 ต้้น ถ้้าต้้นเงาะที่่�เหลืืออยู่่�ยัังคงให้้ผลผลิิตเป็็นอััตราส่่วนเท่่าเดิิม แล้้วปีีนี้้�

ผลผลิิตจะลดลงกี่่�เปอร์์เซ็็นต์์
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 2

นำ ❷ ยกกำลัังสาม;	 z3 – 1
z3

3

	= 143

		  z9 – 3z6  1
z3

 + 3z3 1
z6

 – 1
z9

	= 143

		  z9 – 3 z3 – 1
z3

 – 1
z9

	= 143

		  z9 – 3(14) – 1
z9

	= 143

		  z9 – 1
z9

	= 196(14) + 3(14)

แทน z = x2

y2
;	 z9 – 1

z9
	= 199(14)

	 	 x18

y18
 – y18

x18
	= 2,786

16.	ตอบข้้อ 4.

คิิดแยกเป็็น 2 ทางเลืือกโดยใช้้หลัักการบวก จึึงคำนวณในแต่่ละทางเลืือกซึ่่�งมีีขั้้�นตอนการเลืือก

โดยใช้้หลัักการคููณ

①	 เลืือกประธานและรองประธานเป็็นเพศชายก่่อน แล้้วจึึงเลืือกเลขานุุการเป็็นเพศหญิิง	 

จะเลืือกได้้ 7 × 6 × 5 = 210 วิิธีี

②	 เลืือกประธานและรองประธานเป็็นเพศหญิิงก่่อน แล้้วจึึงเลืือกเลขานุุการเป็็นเพศชาย	 

จะเลืือกได้้ 5 × 4 × 7 = 140 วิิธีี

ดัังนั้้�น จะมีีวิิธีีเลืือกได้้ 210 + 140 = 350 วิิธีี

17.	ตอบข้้อ 3.

รููปหลายเหลี่่�ยมด้้านเท่่ามุุมเท่่าทุุกรููปสามารถบรรจุุลงในวงกลมได้้พอดีี ดัังรููป

B

C

α
β

F

DE

A

G
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 2

		  เวลา	= 40 3

3

			  = 40 วิินาทีี

ดัังนั้้�น ใช้้เวลาอีีก 40 วิินาทีีที่่�ชายคนนี้้�จะมองเห็็นเรืือลำนั้้�นเป็็นมุุมก้้ม 30° พอดีี

40.	ตอบ 8

วิิธีีที่่� 1		 1
m

 + 1
n
	= 3

5

		  m + n
mn

	= 3
5

		  5(m + n)	= 3mn	 .....❶

	 3 × ❶; 	 15(m + n)	= 9mn

	 จััดรููปให้้อยู่่�ในรููป 3m และ 3n;	 5(3m + 3n)	= (3m)(3n)
		  (3m)(3n) – 5(3m + 3n)	= 0

		  (3m)(3n) – (5)(3m + 3n) + 25	= 25

		  (3m)(3n) – (5)(3m) – (5)(3n) + (5)(5)	= 25

		  (3m – 5)(3n – 5)	= 25

เนื่่�องจาก 3m – 5 และ 3n – 5 เป็็นจำนวนเต็็ม และมีีผลคููณเท่่ากัับ 25 จึึงพิิจารณา

คู่่�ตััวประกอบทั้้�งหมดของ 25 คืือ (1, 25), (25, 1), (–1, –25) และ (–25, –1) โดย
กรณีีตััวประกอบลบจะทำให้้ m และ n ไม่่เป็็นจำนวนเต็็มจึึงตััดทิ้้�งเหลืือเพีียง  

(1, 25) และ (25, 1)
	 กรณีีที่่� 1	 3m – 5 = 1 และ 3n – 5 = 25 

		จ  ะได้้ m = 2 และ n = 10 ผิิด เพราะ m < n

	 กรณีีที่่� 2	 3m – 5 = 25 และ 3n – 5 = 1 

		จ  ะได้้ m = 10 และ n = 2 ถููกต้้อง เพราะ m > n

	ดั ังนั้้�น m – n = 10 – 2 = 8
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 3

2.	ตอบข้้อ 1.

การหาค่่าสููงสุุดและค่่าต่่ำสุดุต้้องพยายามจัดัรูปตััวแปรให้้เหลืือตัวัเดีียว พจน์เดีียว 

แต่่ x2 + 2 9 – x2  ติดิรากอยู่่� จััดรูปูได้้ยาก จึึงควรใช้้วิธีีเลี่่�ยงเป็็นการสมมติตัวัแปรใหม่่ดัังนี้้�

ให้้		  y	= 9 – x2 		  .....❶

		  y2	= 9 – x2

		  x2	= 9 – y2	 	 .....❷

โดย		  y2	≤ 9

		  0	≤ y ≤ 3

นำค่่า y จาก ❶ และ ❷ แทนในสมการ จะได้้้�

		  x2 + 2 9 – x2 	= 9 – y2 + 2y

			  = 9 – (y – 1)2 + 1

			  = 10 – (y – 1)2

ซึ่่�ง 10 – (y – 1)2 จะมีีค่่าสููงสุุดเมื่่�อ (y – 1)2 = 0 จะได้้ A = 10

และ 10 – (y – 1)2 จะมีีค่่าต่่ำสุุดเมื่่�อ (y – 1)2 มีีค่่าสููงที่่�สุุด นั่่�นคืือ y = 3

จะได้้ 10 – (y – 1)2 = 10 – (3 – 1)2 = 6 นั่่�นคืือ B = 6

ดัังนั้้�น A – B = 10 – 6 = 4

3.	ตอบข้้อ 1.

จากโจทย์์ วาดรููปได้้ดัังนี้้�

P Q

X 5
4

a b

c

d
7

z

S R

จากรููป สามารถลากเส้้นประจากจุุด X ไปตั้้�งฉากกัับด้้านทั้้�งสี่่�ของรููปสี่่�เหลี่่�ยมมุุมฉาก ทำให้้ได้้

รููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉาก 8 รููป ที่่�มีีด้้านประกอบมุุมฉากที่่�เหมืือนกัันคืือ a, b, c และ d ซึ่่�งมีี 

ความสััมพัันธ์์ดัังนี้้�
113
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 3

23.	ตอบข้้อ 2.

จากรููป ลากเส้้นทแยงมุุมของรููปสี่่�เหลี่่�ยมจััตุุรััสตััดวงกลมและครึ่่�งวงกลม ดัังรููป

A D

B C

จะเห็น็ว่า่เมื่่�อหมุนุรูปูส่ว่นที่่�แรเงาส่ว่นเล็ก็ๆ ทิศิทวนเข็ม็นาฬิกิา 90° ส่ว่นที่่�แรเงาทั้้�งหมดจะเป็น็

หนึ่่�งในสี่่�ของพื้้�นที่่�วงกลมที่่�บรรจุุอยู่่�ในรููปสี่่�เหลี่่�ยมจััตุุรััสนั่่�นเอง

เนื่่�องจาก รููปสี่่�เหลี่่�ยมจััตุุรััสมีีพื้้�นที่่� 64 ตารางหน่่วย แสดงว่่า แต่่ละด้้านยาว 8 หน่่วย 

นั่่�นคืือ รััศมีีของวงกลมที่่�แนบในรููปสี่่�เหลี่่�ยมยาว 4 หน่่วย

		พื้้  �นที่่�ส่่วนที่่�แรเงา	= 1
4
 πr2 

			  = 1
4
  × π × 42 ตารางหน่่วย

			  = 4π ตารางหน่่วย

ดัังนั้้�น ส่่วนที่่�แรเงามีีพื้้�นที่่� 4π ตารางหน่่วย

ข้้อสัังเกต

โจทย์์ข้้อนี้้�ควรย้้ายเส้้นส่่วนโค้้งบางส่่วนมาประกอบกััน เพื่่�อให้้เห็็นเป็็นส่่วนของ

วงกลมที่่�คำนวณพื้้�นที่่�ได้้ง่่ายขึ้้�น โดยไม่่จำเป็็นต้้องหาพื้้�นที่่�ส่่วนสีีเทาโดยตรง

จากการลบพื้้�นที่่�หลายส่่วน
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แนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 4

5.	กำหนดให้้ z – 2 เป็็นจำนวนเต็็มบวกที่่�หาร 3z2 + z – 2 ลงตััว ผลบวกของจำนวนเต็็ม z  

ทุุกจำนวนเท่่ากัับเท่่าไร

1.	 15	 2.	 23

3.	 28	 4.	 40

6.	กำหนดให้้ PQR เป็็นรููปสามเหลี่่�ยม ลากส่่วนของเส้้นตรงจากจุุด P ไป RQ ที่่�จุุด S ทำให้้  

PRQ = SPQ ถ้้า PR = 9 หน่่วย, PQ = 12 หน่่วย และ PS = 6 หน่่วย แล้้วข้้อใดถููกต้้อง

1.	 ΔPRS เป็็นรููปสามเหลี่่�ยมมุุมแหลม และ QS = 8 หน่่วย

2.	 ΔPRS เป็็นรููปสามเหลี่่�ยมมุุมฉาก และ QS = 10 หน่่วย

3.	 ΔPRS เป็็นรููปสามเหลี่่�ยมมุุมป้้าน และ QS = 8 หน่่วย

4.	 ΔPRS เป็็นรููปสามเหลี่่�ยมหน้้าจั่่�ว และ QS = 10 หน่่วย

7.	กำหนดให้้	x = 33  – 1

33
 ค่่าของ 2x3 + 6x + 2

3
 เท่่ากัับเท่่าไร

1.	 1
3
	 2.	 3

3.	 5	 4.	 6

8.	จำนวนเต็็มที่่�น้้อยที่่�สุุดที่่�มากกว่่า 7103 

7100 + 710
 คืือจำนวนเต็็มในข้้อใด

1.	 48	 2.	 49

3.	 342	 4.	 343

9.	กำหนดให้้ a, b และ c เป็็นจำนวนเต็็มบวก โดยที่่�

	 a หารด้้วย 7 เหลืือเศษ 2

	 b หารด้้วย 7 เหลืือเศษ 3

	 c หารด้้วย 7 เหลืือเศษ 4

a2 + bc + ac + 3 หารด้้วย 7 เหลืือเศษเท่่าไร

1.	 3	 2.	 4

3.	 5	 4.	 6
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 4

จากสููตรผลของต่่างกำลัังสามจะได้้	 2x3 + 6x + 2
3
	= 2 3 – 1

3
 + 2

3

			  = 16
3

 + 2
3
 

			  = 6

ดัังนั้้�น 2x3 + 6x + 2
3
 = 6

8.	ตอบข้้อ 4.

		  7103

7100 + 710
	= 7103 + 713 – 713 

7100 + 710

			  = 73(7100 + 710) – 713

7100 + 710

			  = 73(7100 + 710)
7100 + 710

 – 713

7100 + 710

			  = 73 – 713

7100 + 710

			  = 343 –   713

7100 + 710

เนื่่�องจาก 713

7100 + 710
 < 1	 แสดงว่่า 343 ลบจำนวนที่่�น้้อยกว่่า 1

จะได้้	 342 <	 7103

7100 + 710
	 < 343

ดัังนั้้�น จำนวนเต็็มที่่�น้้อยที่่�สุุดที่่�มากกว่่า 	 7103

7100 + 710
 คืือ 343

ข้้อสัังเกต

การแยก 710 ออกจากพจน์์ก่่อนดำเนิินการต่่อ ดัังนี้้�

7103

7100 + 710
 = 710(793)

710(790 + 1)
 = 793

790 + 1
 

ช่่วยให้้รูปแบบของนิิพจน์์ง่่ายขึ้้�นและคำนวณได้้สะดวกยิ่่�งขึ้้�น อย่่างไรก็็ตาม 

วิิธีีดัังกล่่าวไม่่จำเป็็นต่่อการหาคำตอบ สามารถดำเนิินการด้้วยวิิธีีอื่่�น 

ที่่�เหมาะสมได้้เช่่นกััน
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 4

29.	ตอบข้้อ 3.

จากโจทย์์ วาดรููปได้้ดัังนี้้�

10 a

12

12

b a

E C B

A

D

โจทย์์ข้้อนี้้�สามารถหาคำตอบด้้วยวิิธีีที่่�หลากหลาย จะเห็็นว่่าจากรููปประกอบด้้วยรููปสามเหลี่่�ยม

มุมุฉากและรูปูสามเหลี่่�ยมคล้้าย นอกจากนี้้�ยังัมีคีวามสัมัพันัธ์เ์ชิงิพื้้�นที่่�ที่่�สามารถใช้้สูตูรหาพื้้�นที่่�

ได้้หลายแบบ

วิิธีีที่่� 1 ใช้้รููปสามเหลี่่�ยมคล้้าย

	 ΔCDE ~ ΔABE 

	จ ะได้้ว่่า	 CD
CE

	= AB
AE

		  a
10

	= 12
b + 12

		  ab + 12a	= 120			  .....❶

		พื้้  �นที่่�ของ ΔECD	= 1
2
 ab

		  24	= 1
2
 ab

		  ab	= 48

	 แทนค่่าใน ❶ ;	 48 + 12a	= 120

		  12a	= 72

		  a	= 6
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		พื้้  �นที่่�ของ ΔABE 	= 1
2
 × EB × AB

			  = 1
2
 × (10 + 6) × 12 ตารางหน่่วย

			  = 96 ตารางหน่่วย

	ดั ังนั้้�น ΔABE มีีพื้้�นที่่� 96 ตารางหน่่วย

วิิธีีที่่� 2 ใช้้ความสััมพัันธ์์ของพื้้�นที่่�

	พิ ิจารณา ΔABE ประกอบด้้วย ΔECD และ ◻ABCD (ซึ่่�งประกอบด้้วยรููปสามเหลี่่�ยม 
	มุ ุมฉากสองรููป) จะได้้

		พื้้  �นที่่�ของ ΔABE	= พื้้�นที่่�ของ ΔECD + (2 × พื้้�นที่่�ของ ΔABC)

		  1
2
 × EB × AB	= 24 + 2  1

2
 × CB × AB

		  1
2
 × (10 + a) × 12	= 24 + (a × 12)

		  6a + 60	= 24 + 12a

		  6a	= 36

		  a	= 6

	จ าก	พื้้ �นที่่�ของ ΔABE 	= 1
2
 × (10 + a) × 12 ตารางหน่่วย

			  = 1
2
 × (10 + 6) × 12 ตารางหน่่วย

			  = 96 ตารางหน่่วย

	ดั ังนั้้�น ΔABE มีีพื้้�นที่่� 96 ตารางหน่่วย

ข้้อสัังเกต

วิธิีนีี้้�ใช้้หลักัการของรูปูสามเหลี่่�ยมคล้้าย โดยสามารถเลืือกคู่่�ของด้้านที่่�สมนัยกััน

ได้้ 3 คู่่� ถ้้าเลือืกคู่่�ด้้านไม่่ถูกูต้้อง อาจทำให้้ตั้้�งสมการไม่่ถูกูต้้อง ดังันั้้�น ควร

ตรวจสอบด้้านที่่�สมนัยกัันให้้ชัดเจนก่่อนคำนวณ
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24.	กำหนดให้้ ΔJKL เป็็นรููปสามเหลี่่�ยมหน้้าจั่่�ว บรรจุุอยู่่�ในรููปสี่่�เหลี่่�ยมคางหมูู ABCD ดัังรููป  

ลาก HI ขนานไปกัับด้้านคู่่�ขนานของ ◻ABCD ตััดผ่่านจุุด K พอดีี พบว่่า JLK = 38° และ 

HKJ = 36° แล้้ว DLK มีีขนาดกี่่�องศา

36°

38°

A L D

IH

B J C

K

1.	 20o	 2.	 25o

3.	 30o	 4.	 35o

25.	กำหนดให้้ a, b, c, d และ e เป็็นจำนวนเต็ม็ที่่�มีอีัตัราส่่วนเป็็น a – b : b – c : c – d : d – e 

: e + a = 4 : 5 : 6 : 7 : 28 ถ้้า c + d + e = 58 แล้้วค่่าของ a – 2b + 3c – 3d + e 

เท่่ากัับเท่่าไร

1.	 2	 2.	 4

3.	 6	 4.	 8

26.	บ้านของอลันัและอลิซิอยู่่�ริมิน้้ำ อลันัพายเรืือทวนน้้ำไปหาอลิิซด้วยอัตัราเร็ว็ 300 เมตรต่่อนาทีี 

ใช้้เวลา 36 นาทีี อลิิซพายเรืือตามน้้ำไปหาอลัันด้้วยอััตราเร็็ว 150 เมตรต่่อนาทีี ใช้้เวลา  

45 นาที ีอลันัและอลิซิรู้้�สึกึว่า่ใช้เ้วลาเดินิทางมากเกินิไป จึงึตัดัสินิใจออกเดินิทางจากบ้า้นของ

แต่่ละคนพร้้อมกััน แล้้วมาพบกัันกลางทาง ถ้้าทั้้�งสองคนยัังคงพายเรืือด้้วยอััตราเร็็วเท่่าเดิิม

และกระแสน้้ำมีีอััตราเร็็วเท่่าเดิิม แล้้วทั้้�งสองคนจะพบกัันที่่�ตำแหน่่งห่่างจากบ้้านของอลิิซ 

กี่่�เมตร

1.	 1,200 เมตร	 2.	 4,000 เมตร

3.	 5,000 เมตร	 4.	 9,000 เมตร
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13.	ตอบข้้อ 4.

	 1
x2 – 5x + 6

 + 1
x2 – 7x + 12

 + 1
x2 – 9x + 20

 + 1
x2 – 11x + 30

	≤ 0

	 1
(x – 3)(x – 2)

 + 1
(x – 4)(x – 3)

 + 1
(x – 5)(x – 4)

 + 1
(x – 6)(x – 5)

	≤ 0

	 1
x – 3

 – 1
x – 2

  + 1
x – 4

 – 1
x – 3

 + 1
x – 5

 – 1
x – 4

 + 1
x – 6

 – 1
x – 5

	≤ 0

	 1
x – 6

 – 1
x – 2

	≤ 0

	 (x – 2) – (x – 6)
(x – 6)(x – 2)

	≤ 0

	 4
(x – 6)(x – 2)

	≤ 0

62

– ++

ดัังนั้้�น คำตอบที่่�เป็็นจำนวนเต็็มของอสมการคืือ 3, 4, 5

แต่่เนื่่�องจากโจทย์์เดิิมมีีเงื่่�อนไข x ≠ 2, 3, 4, 5, 6 เพราะทำให้้ตััวส่่วนเป็็นศููนย์์

ดัังนั้้�น อสมการนี้้�ไม่่มีีคำตอบ

14.	ตอบข้้อ 3.

		  Z	= 2 + 
3

4 + 
3

4 + 3
4 + ...

	 .....❶

		  Z – 2	= 
3

4 + 
3

4 + 3
4 + ...

		  .....❷

แทน ❷ ใน ❶;	 Z	= 2 + 3
4 + (Z – 2)
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		  1
x + y

 + 1
y + z

 + 1
x + z

	= – xy
xyz

 – yz
xyz

 – xz
xyz

			  = –(xy + yz + xz)
xyz

แทน ❷ และ ❸ จะได้้		 = –(–4)
8

			  = 1
2

ดัังนั้้�น 1
x + y

 + 1
y + z

 + 1
x + z

 = 1
2

37.	ตอบ 122

พิิจารณา U และ V มีีความคล้้ายกัันอยู่่�มาก และ 424 กัับ 408 ต่่างกััน 16 พอดีี

ให้้ z = 26 จะได้้	 U	= 408 + 1
26

			  = (16 × 26) – 8 + 1
26

			  = (16z – 8) + 1
z

			  = 16z2 – 8z + 1
z

		  V	= 424 + 1
26

			  = (16 × 26) + 8 + 1
26

			  = (16z + 8) + 1
z

			  = 16z2 + 8z + 1
z

2U + 3V – 5 UV	

= 2 16z2 – 8z + 1
z

 + 3 16z2 + 8z + 1
z

 – 5 16z2 – 8z + 1
z

 16z2 + 8z + 1
z
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 5

2U + 3V – 5 UV	= 32z2 – 16z + 2
z

 +  48z2 + 24z + 3
z

 – 5 (4z – 1)2(4z + 1)2

z2

	 = 80z2 + 8z + 5
z

 – 5(4z – 1)(4z + 1)
z

	 = 80z2 + 8z + 5
z

 – 5(16z2 – 1)
z

	 = 80z2 + 8z + 5
z

 – 80z2 – 5
z

	 = 8z + 10
z

	 = 8 + 10
z

	 = 8 + 10
26

 

	 = 8 + 5
13

 

	 = 109
13

จะได้้ว่่า a = 109 และ b = 13

ดัังนั้้�น a + b = 109 + 13 = 122

38.	ตอบ 1

ให้้ m และ n เป็็นค่่าคงที่่�ของส่่วนแรกและส่่วนที่่�สอง ตามลำดัับ 

จะได้้		  a	= mb + n
2b

ถ้้า a = 4 เมื่่�อ b = 1 จะได้้	 4	= m + n
2
		  .....❶

ถ้้า a = 5 เมื่่�อ b = 2 จะได้้	 5	= 2m + n
4
		  .....❷

2 × ❶;	 8	= 2m + n		  .....❸

❸ – ❷;	 3	= 3
4

n	

		  n	= 4	
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พิิจารณาฐานนิิยม

ข้้อมููลเดิิมมีีฐานนิิยม 3 จำนวน ได้้แก่่ 82, 83 และ 85 ซึ่่�งมีีซ้้ำกัันอย่่างละ 2 จำนวน

โอกาสที่่�ฐานนิิยมจะเปลี่่�ยนคืือต้้องเป็็น 82, 83 และ 85 ซึ่่�งจะทำให้้ฐานนิิยมเป็็นจำนวนใด 

จำนวนหนึ่่�งเท่่านั้้�น และอีกีกรณีหีนึ่่�งคือืต้้องเป็็น 81 ซึ่่�งจะทำให้้ฐานนิยิมเพิ่่�ม 81 ขึ้้�นมาอีกีจำนวนหนึ่่�ง

ดัังนั้้�น ฐานนิิยมถููกทุุกข้้อ

พิิจารณามััธยฐาน

มัธัยฐานคือืค่่าข้้อมููลที่่�อยู่่�ตรงกลาง ซึ่่�งข้้อมูลูเดิมิมี ี7 จำนวน ทำให้้ข้้อมูลูที่่� 4 เป็็นมัธัยฐานคือื 83

เมื่่�อเพิ่่�มข้้อมููลเข้้าไปอีีก 1 จำนวน ทำให้้ข้้อมููลมีี 8 จำนวน ตำแหน่่งตรงกลางจะไม่่มีี เพราะ

ตรงกลางอยู่่�ระหว่่างตำแหน่่งที่่� 4 และ 5 ต้้องนำข้้อมููลตำแหน่่งที่่� 4 และ 5 มาหาค่่าเฉลี่่�ย

ถ้้าข้้อมููลที่่�เพิ่่�มเข้้าไปมีีค่่าตั้้�งแต่่ 82 “ลงไป” ข้้อมููลตำแหน่่งที่่� 4 และ 5 จะเป็็น 82 และ 83 

ตามลำดัับ ทำให้้มััธยฐานเปลี่่�ยนเป็็น 82.5

แต่่ถ้้าข้้อมููลที่่�เพิ่่�มเข้้าไปมีีค่่าตั้้�งแต่่ 83 “ขึ้้�นไป” ข้้อมููลตำแหน่่งที่่� 4 และ 5 จะเป็็น 83 ทั้้�งคู่่� 

ทำให้้มััธยฐานยัังคงเท่่าเดิิม

ดัังนั้้�น ตััวเลืือกข้้อ 4 มััธยฐานผิิด

พิิจารณาค่่าเฉลี่่�ยเลขคณิิต

ค่่าเฉลี่่�ยเลขคณิิตของข้้อมููลชุุดเดิิม = 81 + 82 + 82 + 83 + 83 + 85 + 85 
7

 = 83

ถ้้าข้้อมููลที่่�เพิ่่�มเข้้าไปเป็็น 83 ค่่าเฉลี่่�ยเลขคณิิตจะไม่่เปลี่่�ยน แต่่ถ้้าไม่่ใช่่ 83 ค่่าเฉลี่่�ยเลขคณิิต

จะเปลี่่�ยน

ดัังนั้้�น ตััวเลืือกข้้อ 4 ไม่่ถููกต้้อง

ข้้อสัังเกต

สามารถหาค่่าเฉลี่่�ยเลขคณิิตด้้วยวิิธีี “เกลี่่�ยค่่า” โดยปรัับข้้อมููลที่่�สูงูและต่่ำกว่่า

ค่่าเฉลี่่�ยเลขคณิิตให้้เข้้าใกล้้กััน เช่่น จาก 85 และ 81 ให้้เป็็น 83 ทั้้�งคู่่�

85 → 84 → 83

81 → 82 → 83

เมื่่�อปรับัข้้อมูลูทั้้�งหมดให้้เป็็น 83 ได้้ จึึงสรุปุได้้ทันัทีว่ี่าค่่าเฉลี่่�ยเลขคณิติคือื 83 

วิิธีีนี้้�ช่่วยลดขั้้�นตอนการบวกข้้อมููลทั้้�งหมดและคำนวณได้้รวดเร็็วขึ้้�น
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เฉลยแนวข้้อสอบ 
ชุุดที่่� 6

พิิจารณาวิิธีีเรีียงสัับเปลี่่�ยนทั้้�งหมด

ที่่�ตำแหน่่งแรกมีีตััวอัักษร 6 ตััวให้้เลืือก

ที่่�ตำแหน่่งที่่� 2 มีีตััวอัักษรเหลืือ 5 ตััวให้้เลืือก

ที่่�ตำแหน่่งที่่� 3 มีีตััวอัักษรเหลืือ 4 ตััวให้้เลืือก

คิิดแบบนี้้�ไปเรื่่�อยๆ จนไปถึึงตำแหน่่งสุุดท้้าย จะได้้ 6 × 5 × 4 × 3 × 2 × 1 = 6!

พิิจารณาวิิธีีเรีียงสัับเปลี่่�ยนกรณีีสระทั้้�ง 2 ตััวอยู่่�ติิดกััน

ให้้มองสระที่่�อยู่่�ติิดกัันเป็็นตััวอัักษรตััวเดีียว จะเป็็นการจัับตััวอัักษร 5 ตััว มาเรีียงสัับเปลี่่�ยน  

ซึ่่�งวิิธีีคิิดเหมืือนกัับด้้านบน จะได้้ 5 × 4 × 3 × 2 × 1 = 5!

และสระก็็สลัับกัันเองได้้อีีก 2 วิิธีี จึึงเป็็น 5! × 2

วิิธีีจััดเรีียงโดยที่่�สระไม่่อยู่่�ติิดกััน 	 6! – 2(5!)	= 6(5!) – 2(5!) 
			  = 4(5!) 
			  = 4 × 120 

			  = 480

ดัังนั้้�น จะมีีวิิธีีสลัับตััวอัักษรได้้ 480 วิิธีี

40.	ตอบ (4, 8)

จากโจทย์์ มีีจุุด A(–2, 2) ผ่่านพาราโบลา y = ax2 

จะได้้		  2	= a(–2)2

		  a	= 1
2

จะได้้สมการพาราโบลาเป็็น	 y	= x2

2
จุุด B อยู่่�บนด้้านที่่�ขนานไปกัับแกน X ดัังนั้้�น ค่่า y จึึงเท่่ากัับจุุด A จะได้้

		  2	= x2

2
		  x	= 2

จุุด A และจุุด B ห่่างกััน 2 – (–2) = 4 หน่่วย

CD เป็็นด้้านคู่่�ขนานบนรููปสี่่�เหลี่่�ยมด้้านขนาน จึึงมีีความยาวเท่่ากัับ AB ซึ่่�งเท่่ากัับ 4 หน่่วย

จุุด D อยู่่�บนแกน Y แสดงว่่า x = 0	

จุุด C อยู่่�ห่่างจากจุุด D 4 หน่่วย	แสดงว่่า x	= 4 จะได้้ y = 42

2
 = 8

ดัังนั้้�น พิิกััดของจุุด C คืือ (4, 8)
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