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สรุปเนื้อหา เรื่องเซต

ความหมายของเซต

วิธีการเขียนเซต

ประเภทของเซต

ประเภทของเซตที่เท่ากัน

เซตย่อย

สมบัติของเซตย่อย

เซตก�ำลัง

สมบัติของเซตก�ำลัง

การด�ำเนินการของเซต

สมบัติการด�ำเนินการของเซต

การหาจ�ำนวนสมาชิกของเซต

แนวข้อสอบ เรื่องเซต

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องเซต

สรุปเนื้อหา เรื่องตรรกศาสตร์

ความหมายของตรรกศาสตร์

โครงสร้างของตรรกศาสตร์

การหาค่าความจริงของประพจน์

การสมมูลของประพจน์

การนิเสธของประโยคเปิด

สัจนิรันดร์

การอ้างเหตุผล

ข้อบกพร่องในการอ้างเหตุผล

ประโยชน์ของวิชาตรรกศาสตร์ในชีวิตประจําวัน

แนวข้อสอบ เรื่องตรรกศาสตร์

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องตรรกศาสตร์

สรุปเนื้อหา เรื่องพหุนาม

เลขยกก�ำลัง

เอกนาม

พหุนาม

ทฤษฎีบทตัวประกอบ

ทฤษฎีบทตัวประกอบจ�ำนวนตรรกยะ

ทฤษฎีบทเศษเหลือ

การแยกตัวประกอบของพหุนาม

เศษส่วนพหุนาม

สมการพหุนาม

แนวข้อสอบ เรื่องพหุนาม

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องพหุนาม

สรุปเนื้อหา เรื่องจ�ำนวนจริง

โครงสร้างของระบบจ�ำนวนจริง

สมบัติของจ�ำนวนจริงที่เท่ากัน

การเขียนเส้นจ�ำนวนจริง

สมบัติของจ�ำนวนจริงที่ไม่เท่ากัน

ค่าสัมบูรณ์

ขั้นตอนการแก้อสมการ

อสมการรูปแบบพิเศษ

แนวข้อสอบ เรื่องจ�ำนวนจริง

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องจ�ำนวนจริง

สรุปเนื้อหา เรื่องความสัมพันธ์

ความหมายของความสัมพันธ์

ความหมายของความสัมพันธ์ผกผัน

การหาจ�ำนวนสมาชิกของผลคูณ Cartesian

สมบัติการด�ำเนินการของผลคูณ Cartesian

หลักการหา Domain และ Range ที่เป็นจ�ำนวนจริง

สมบัติการด�ำเนินการของความสัมพันธ์

แนวข้อสอบ เรื่องความสัมพันธ์

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องความสัมพันธ์

สรุปเนื้อหา เรื่องฟังก์ชัน

ความหมายของฟังก์ชัน

ประเภทของฟังก์ชัน

สมบัติของฟังก์ชัน

การด�ำเนินการของฟังก์ชัน

การแก้สมการเชิงฟังก์ชัน

แนวข้อสอบ เรื่องฟังก์ชัน

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องฟังก์ชัน

สรุปเนื้อหา เรื่องฟังก์ชัน Exponential และ Logarithm 

ความหมายของฟังก์ชัน Exponential

ความหมายของฟังก์ชัน Logarithm

ความหมายของฟังก์ชัน Logarithm ธรรมชาติ

แนวข้อสอบ เรื่องฟังก์ชัน Exponential และ Logarithm

เฉลยแนวข้อสอบ เรือ่งฟังก์ชนั Exponential และ Logarithm

สรุปเนื้อหา เรื่องฟังก์ชันตรีโกณมิติ

ความหมายของฟังก์ชันตรีโกณมิติ

กราฟฟังก์ชันตรีโกณมิติ

สมบัติของตรีโกณมิติ

ความหมายของฟังก์ชันตรีโกณมิติผกผัน

กราฟฟังก์ชันตรีโกณมิติผกผัน

สมบัติของตรีโกณมิติผกผัน
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ขั้นตอนการแก้สมการตรีโกณมิติ

ฟังก์ชันตรีโกณมิติกับรูปสามเหลี่ยมใดๆ

แนวข้อสอบ เรื่องฟังก์ชันตรีโกณมิติ

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องฟังก์ชันตรีโกณมิติ

สรุปเนื้อหา เรื่องจ�ำนวนเชิงซ้อน

ความหมายของจ�ำนวนเชิงซ้อน

การเท่ากันของจ�ำนวนเชิงซ้อน

การสังยุคของจ�ำนวนเชิงซ้อน

ค่าสัมบูรณ์ของจ�ำนวนเชิงซ้อน

ค่ามุมระหว่างแกนจริงกับเส้นที่เชื่อมจากจุดก�ำเนิด

ของจ�ำนวนเชิงซ้อน

กราฟของจ�ำนวนเชิงซ้อนแนวระนาบ

ระบบพิกัดฉากกับระบบพิกัดเชิงขั้ว

รากที่สองของจ�ำนวนเชิงซ้อน

รากที่สามของจ�ำนวนเชิงซ้อน

รากที่ n ของจ�ำนวนเชิงซ้อน

แนวข้อสอบ เรื่องจ�ำนวนเชิงซ้อน

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องจ�ำนวนเชิงซ้อน

สรุปเนื้อหา เรื่องเมทริกซ์

ความหมายของเมทริกซ์

ชนิดของเมทริกซ์

การบวกเมทริกซ์

การคูณเมทริกซ์กับสเกลาร์

การคูณเมทริกซ์กับเมทริกซ์

เมทริกซ์สลับเปลี่ยน

เมทริกซ์สมมาตร

เมทริกซ์เสมือนสมมาตร

รอยเมทริกซ์

ค่าตัวก�ำหนดของเมทริกซ์

เมทริกซ์ผูกพัน

เมทริกซ์เอกฐาน

เมทริกซ์ไม่เอกฐาน

การด�ำเนินการตามแถวของเมทริกซ์

เมทริกซ์ผกผัน

ค�ำตอบของระบบสมการเชิงเส้น

ลักษณะค�ำตอบของระบบสมการเชิงเส้น

แนวข้อสอบ เรื่องเมทริกซ์

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องเมทริกซ์

สรุปเนื้อหา เรื่องเรขาคณิตวิเคราะห์สองมิติ

ระบบพิกัดฉาก

ระบบพิกัดเชิงขั้ว

จุด

จุดบนส่วนของเส้นตรง

ความเกี่ยวข้องระหว่างจุดกับรูปสามเหลี่ยม

พื้นที่รูปสามเหลี่ยม

การแปลงทางเรขาคณิต

เส้นตรง

แนวข้อสอบ เรื่องเรขาคณิตวิเคราะห์สองมิติ

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องเรขาคณิตวิเคราะห์สองมิติ

สรุปเนื้อหา เรื่องภาคตัดกรวย

วงกลม

Parabola

วงรี

Hyperbola

แนวข้อสอบ เรื่องภาคตัดกรวย

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องภาคตัดกรวย

สรุปเนื้อหา เรื่องเวกเตอร์และเรขาคณิตวิเคราะห์สามมิติ

ความหมายของเวกเตอร์

ระบบพิกัดฉากสามมิติ

ชนิดของเวกเตอร์

ลักษณะของเวกเตอร์

การด�ำเนินการของเวกเตอร์

เรขาคณิตวิเคราะห์ในเชิงเวกเตอร์

การหาพื้นที่รูปเรขาคณิตด้วยวิธีเวกเตอร์

การหาปริมาตรรูปเรขาคณิตด้วยวิธีเวกเตอร์

แนวข้อสอบเรื่อง เวกเตอร์และเรขาคณิตวิเคราะห์สามมิติ

เฉลยแนวข้อสอบ เรือ่งเวกเตอร์และเรขาคณติวิเคราะห์สามมติิ

สรุปเนื้อหา เรื่องหลักการนับเบื้องต้น

วิธีการนับเบื้องต้น

1. การจัดเรียงล�ำดับเชิงเส้นตรง

2. การจัดเรียงล�ำดับเชิงวัฎจักร

3. การจัดเรียงหมู่

4. การจัดเรียงของซ�้ำ

5. การจัดแบ่งกลุ่ม

6. การจัดเรียงล�ำดับที่ไม่ใช่บริเวณตรึงต�ำแหน่ง

สามเหลี่ยม Pascal

ทฤษฎีบททวินาม

1. ปัญหาการแจกของ

2. หลักการเพิ่มเข้าตัดออก

3. ความสัมพันธ์

4. ฟังก์ชัน

5. เส้นทาง

6. การนับเชิงเรขาคณิต

แนวข้อสอบ เรื่องหลักการนับเบื้องต้น

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องหลักการนับเบื้องต้น
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สรุปเนื้อหา เรื่องความน่าจะเป็น

ความหมายของความน่าจะเป็น (โอกาส)

ตัวอย่างเหตุการณ์ส�ำคัญที่สามารถท�ำนายเกิดขึ้นในอนาคต

ประเภทของเหตุการณ์

สมบัติของความน่าจะเป็น

อสมการของความน่าจะเป็น

ตัวแปรสุ่ม

แนวข้อสอบ เรื่องความน่าจะเป็น

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องความน่าจะเป็น

สรุปเนื้อหา เรื่องสถิติ

ความหมายของสถิติ

องค์ประกอบของข้อมูล

รูปแบบการน�ำเสนอข้อมูลแบบมีแผน

การแจกแจงความถี่

การวัดแนวโน้มสู่ศูนย์กลาง

การวัดต�ำแหน่งของข้อมูล

การวัดการกระจายข้อมูล

ตารางค่า z

การแจงแจงปกติมาตรฐาน

แนวข้อสอบ เรื่องสถิติ

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องสถิติ

สรุปเนื้อหา เรื่องลิมิตและความต่อเนื่อง

ความหมายของลิมิต

ประเภทของลิมิต 

ความต่อเนื่อง 

แนวข้อสอบ เรื่องลิมิตและความต่อเนื่อง 

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องลิมิตและความต่อเนื่อง 

สรุปเนื้อหา เรื่องอนุพันธ์ 

ความหมายของอนุพันธ์ 

สูตรการหาอนุพันธ์อันดับที่หนึ่ง 

อนุพันธ์แบบปริยาย 

สูตรการหาอนุพันธ์อันดับมากกว่าหนึ่ง 

แนวข้อสอบ เรื่องอนุพันธ์ 

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องอนุพันธ์ 

สรุปเนื้อหา เรื่องการประยุกต์ของอนุพันธ์

การประยุกต์ใช้ในการประมาณค่าของฟังก์ชันใดๆ

การประยุกต์ใช้ในการเปรียบเทียบค่าของฟังก์ชันใดๆ

การประยุกต์ใช้ในการหาสมการเส้นสัมผัสของเส้นตรงใดๆ

การประยุกต์ใช้ในการเคลื่อนที่เชิงเส้น

การประยุกต์ใช้สร้างกราฟของฟังก์ชันใดๆ

การประยุกต์ใช้หาจํานวนรากของฟังก์ชันใดๆ

การประยุกต์ใช้หาค่าเหมาะสมที่สุดในแต่ละสถานการณ์

แนวข้อสอบ เรื่องการประยุกต์ของอนุพันธ์

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องการประยุกต์ของอนุพันธ์

สรุปเนื้อหา เรื่องปริพันธ์

ความหมายของปริพันธ์

สูตรการหาปริพันธ์

เทคนิคการหาปริพันธ์ในรูปแบบต่างๆ

แนวข้อสอบ เรื่องปริพันธ์

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องปริพันธ์

สรุปเนื้อหา เรื่องการประยุกต์ของปริพันธ์

การประยุกต์ใช้หาพื้นที่ใต้กราฟของฟังก์ชันใดๆ

การประยุกต์ใช้หาปริมาตรใต้กราฟของฟังก์ชันใดๆ

การประยุกต์ใช้หาความยาวส่วนโค้งของใต้กราฟของฟังก์ชันใดๆ 

ที่มีขอบเขตกําหนด

แนวข้อสอบ เรื่องการประยุกต์ของปริพันธ์

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องการประยุกต์ของปริพันธ์

สรุปเนื้อหา เรื่องล�ำดับและอนุกรม

ความหมายของล�ำดับ  

ประเภทของล�ำดับ 

อนุกรม

ประเภทของอนุกรม

สมบัติของอนุกรมอนันต์

วิธีการทดสอบการมีค่าของอนุกรมอนันต์

อนุกรมก�ำลัง

การประยุต์ใช้ล�ำดับและอนุกรมส�ำหรับคณิตศาสตร์การเงิน

แนวข้อสอบ เรื่องล�ำดับและอนุกรม

เฉลยแนวข้อสอบ เรื่องล�ำดับและอนุกรม
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68สรุปเนื้อหา

เรื่องความสัมพันธ์

<<<<<<
<<<<<<

โดเมน (Domain)  ตามด้วย  เรนจ์ (Range)  เขียนในรูปของผลคูณ Cartesian

Dom (C) = A Ran(C) = B

1
2
3
4
5

7
8×

A × B

ความหมายของความสัมพันธ์

เซตของอันดับจะมีตัวแปรต้นที่ทําให้เกิดตัวแปรตาม

ในระดับชั้นมัธยมศึกษาตอนปลายเรียนแค่เฉพาะคู่อันดับเท่านั้น

เช่น

ต้องเขียนในรูปเซตเท่านั้น

C = {1, 2, 3, 4, 5} × {7, 8} = {(1, 7), (2, 7), (3, 7), (4, 7), (5, 7), (1, 8), (2, 8), (3, 8), (4, 8), (5, 8)}

หรือ C = {(x, y) ∈ A × B|A = {1, 2, 3, 4, 5} ∧ B = {7, 8}}

ความหมายของความสัมพันธ์ผกผัน

การหาจํานวนสมาชิกของผลคูณ Cartesian

สมบัติการดําเนินการของผลคูณ Cartesian

Dom (C-1) = B Ran(C-1) = A

เซตของอันดับจะมีตัวแปรตามที่ทําให้เกิดตัวแปรต้น

ถ้าต้องการเขียน C อยู่ในรูปของความสัมพันธ์ผกผัน จะได้

C-1 = {7, 8} × {1, 2, 3, 4, 5} = {(7, 1), (7, 2), (7, 3), (7, 4), (7, 5), (8, 1), (8, 2), (8, 3), (8, 4), (8, 5)}

หรือ C-1 = {(x, y) ∈ B × A|A = {1, 2, 3, 4, 5} ∧ B = B = {7, 8}}

หรือ C-1 = {(y, x) ∈ A × B|A = {1, 2, 3, 4, 5} ∧ B = {7, 8}}

กําหนดให้ A และ B เป็นสับเซตของเอกภพสัมพัทธ์ใดๆ แล้ว

กําหนดให้ A, B, C และ D เป็นเซตใดๆ แล้ว

n(A × B) = n(4) × n(B)

1.1) A = Ø หรือ B = Ø ก็ต่อเมื่อ A × B = Ø

1.2) ถ้า A ⊆ B แล้ว

เช่น 

เช่น A = {1} ⊆ {1, 2} = B

ถ้า n(A) = 3 และ n(B) = 4 แล้ว n(A × B) = n(A) × n(B) = 3 × 4 = 12

1.2.1) A × C ⊆ B × C

1.2.2) C × A ⊆ C × B

1.2.3) A × A ⊆ B × B

เช่น ถ้า C = {4} แล้ว A × C = {(1, 4)} ⊆ {(1, 4), (2, 4)} = B × C

เช่น ถ้า C = {4} แล้ว C × A = {(4, 1)} ⊆ {(4, 1), (4, 2)} = C × B

เช่น A × A = {(1, 1)} ⊆ {(1, 1), (1, 2), (2, 1), (2, 2)} = B × B

A = Ø และ B = {1} แล้ว A × B = {(Ø, 1)} = Ø

B = Ø และ A = {2, 3} แล้ว A × B = {(Ø, 2), (Ø, 3)} = Ø

เช่น
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1.14) A × (B - C) = (A × B) - (A × C)

1.15) (A × B) ∩ (C × D) = (A × C) ∩ (B × D)

1.16) (A × A)-1  = A × A

1.17) (A × B)-1 = B × A

เช่น ถ้า A = {6, 8}, B = {6, 9} และ C = {6, 7} แล้ว	 B - C 	= 	{9}, A x B = {(6, 6), (6, 9), (8, 6), (8, 9)}

และ A × C = {(6, 6), (6, 7), (8, 6), (8, 7)} จะได้ A × (B - C) 	 = 	{6, 8} × {9}

A × (B - C) 	= 	{(6, 9), (8, 9)}

และ	 (A × B) - (A × C)		 =	 {(6, 6), (6, 9), (8, 6), (8, 9)} - {(6, 6), (6, 7), (8, 6), (8, 7)}

		(A × B) - (A × C)	 =	 {(6, 9), (8, 9)}

ดังนั้น 		  A × (B - C) 	 =	 (A × B) - (A × C)

เช่น ถ้า A = {1}, B = {1, 2}, C = {1, 3} และ D = {1, 4}

จะได้ 	 (A × B) ∩ (C x D)	 = 	{(1, 1), (1, 2)} ∩ {(1, 1), (1, 4), (3, 1), (3, 4)}

(A × B) ∩ (C × D) 	= 	{(1, 1)}

และ 	 (A × C) ∩ (B × D) 	= 	{(1, 1), (1, 3)} ∩ {(1, 1), (1, 4), (2, 1), (2, 4)}

(A × C) ∩ (B × D) 	= 	{(1, 1)}

ดังนั้น 	 (A × B) ∩ (C × D)	 = 	(A × C) ∩ (B × D)

เช่น ถ้า A = {1, 6} แล้ว A × A = {(1, 1), (1, 6), (6, 1), (6, 6) = (A × A)-1

เช่น ถ้า		 A 	 =	 {2, 3} และ B = {1, 4} แล้ว A × B = {(2, 1), (2, 4), (3, 1), (3, 4)}

จะได้ 		 (A × B)-1 	 =	 {(1, 2), (4, 2), (1, 3), (4, 3)} และ B × A = {(1, 2), (4, 2), (1, 3), (4, 3)}

ดังนั้น (A × B)-1 	 =	 B × A

หลักการหา Domain และ Range ที่เป็นจํานวนจริง

1) หากมีเศษส่วนแล้วตัวส่วนที่เป็นจํานวนจริงไม่เท่ากับศูนย์ได้ เช่น

1) y = 2x - 9
x + 4

หา Dom (y:)

จาก 		  x + 4	 ≠ 	0

x 	 ≠ 	-4

ดังนั้น 	 Dom(y)		 =	 {x ∈ R|x ≠ -4} = R - {-4}

หา Ran (y:)

จาก y	 =	 2x - 9
x + 4

y(x + 4) 	= 	2x - 9

xy + 4y 	= 	2x - 9

xy - 2x 	 = -4y - 9

		x(y - 2)	 = 	-4y - 9

จะได้ x 	 =	 -4y - 9
y - 2

ดังนั้น 	 Ran(y)		 =	 {y ∈ R|y ≠ 2} = R - {2}

หา Ran (y:)

จาก y	 =	 6x + 5
2x - 1

y(2x - 1) 	= 	6x + 5

2xy - y 	 = 	6x + 5

2xy - 6x 	= 	y + 5

x(2y - 6) 	= 	y + 5

จะได้ x 	 =	 y + 5
2y - 6

ดังนั้น 	 Ran(y)		 =	 {y ∈ R|y ≠ 3} = R - {3}

2) y = 6x + 5
2x - 1

หา Dom (y:)

จาก 		 2x - 1	 ≠ 	0

x 	 ≠ 	0.5

ดังนั้น 	 Dom(y)		 =	 {x ∈ R|x ≠ 0.5} = R - {0.5}
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2) หากมีรากที่เป็นจํานวนเต็มคู่แล้วจํานวนจริงจะต้องมากกว่าหรือเท่ากับศูนย์เสมอ

3) หากมีค่าสัมบูรณ์แล้วจํานวนจริงจะต้องมากกว่าหรือเท่ากับศูนย์เสมอ

4) หากมีเลขชี้กําลังที่เป็นจํานวนเต็มคู่สมบูรณ์แล้วจํานวนจริงจะต้องมากกว่าหรือเท่ากับศูนย์เสมอ

เช่น

เช่น

เช่น

1) y = x + 78

หา Dom (y:)

จาก 		  x + 7	 ≥ 	0

x 	 ≥ 	-7

ดังนั้น 	 Dom(y)		 =	 {x ∈ R|x ≥ -7} = [-7, ∞)

1) y + 4 = |5 - x|

หา Dom (y:)

ดังนั้น Dom (y) = R

1) y = x2 - 2x + 3

หา Dom (y:)

ดังนั้น Dom (y) = R

หา Ran (y:)

จาก 		  y	 ≥	 0

ดังนั้น 	 Ran(y)		 =	 {y ∈ R|y ≥ 0} = [0, ∞)

หา Ran (y:)

จาก y = |5 - x|-4 ≥ 0 - 4 = -4

ดังนั้น Ran (y) = [-4, ∞)

หา Ran (y:)

จาก y = |5 - x|-4 ≥ 0 - 4 = -4

ดังนั้น Ran (y) = [-4, ∞)

หา Ran (y:)

จาก y - 9	 ≥	 0 แล้ว y ≥ 9

ดังนั้น 	 Ran(y)		 =	 [9, ∞)

หา Ran (y:)

ดังนั้น 	 Ran (y)		 =	 R

หา Ran (y:)

ดังนั้น 	 Ran (y)		 =	 R

2) x + 2 = y - 910

หา Dom (y:)

จาก 		  x + 2	 = 	 y - 910

x 	 = y - 910 - 2 ≥ 0 - 2 = -2

ดังนั้น 	 Dom(y)		 =	 {x ∈ R|x ≥ -2} = [-2, ∞)

2) x - 2 = |y + 9|

หา Dom (y:)

จาก x = |y + 9| + 2 ≥ 0 + 2 = 2

ดังนั้น Dom (y) = [2, ∞)

2) x = y6 + 1
หา Dom (y:)
จาก 		  x 	= 	y6 + 1
จะได้ 		  x - 1 	= 	y6

		 y 	=	 x - 16

แล้ว x - 1 ≥ 0 ท�ำให้ x - 1 ≥ 	0
		 x 	≥ 	1

ดังนั้น Dom (y)	 =	 [1, ∞)

สมบัติการดําเนินการของความสัมพันธ์

กําหนดให้ a และ b เป็นความสัมพันธ์ใดๆ แล้ว

1.1) Dom (a ∩ b) ⊆ Dom (a)

1.2) Ran (a ∩ b) ⊆ Ran (a)

1.3) Dom (a) ⊆ Dom(a ∪ b)

เช่น a = {(1, 2), (2, 3), (3, 4)} และ b = {(1, 2), (2, 1), (3, 3)}

เช่น	 Dom (a ∩ b) = Dom({(1, 2), (2, 3), (3, 4)} ∩ {(1, 2), (2, 1), (3, 3)}) 

Dom (a ∩ b) = Dom({(1, 2)}) = {1} ⊆ {1, 2, 3} = Dom (a) 

เช่น	 Ran(a ∩ b) = Ran({(1, 2), (2, 3), (3, 4)} ∩ {(1, 2), (2, 1), (3, 3)}) 

Ran(a ∩ b) = Ran({(1, 2)}) = {2} ⊆ {2, 3, 4} = Ran(a)

เช่น	 Dom (a) = {1, 2, 3} ⊆ {1, 2, 3} = Dom(a ∪ b)

Dom(a ∪ b) = Dom({(1, 2), (2, 3), (3, 4)} ∪ {(1, 2), (2, 1), (3, 3)})
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83 สรุปเนื้อหา

เรื่องฟังก์ชัน

<<<<<<
<<<<<<

ความหมายของฟังก์ชัน

ประเภทของฟังก์ชัน

กําหนดให้ x
1
 และ x

2
 เป็น Domain และ y

1 
และ y

2 
เป็น Range ที่ทําให้ x

1
 = x

2
 แล้ว y

1 
= f(x

1
) = f(x

2
) = y

2

1) Injective Function (ฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่ง)

2) Surjective Function (ฟังก์ชันทั่วถึง)

3) Bijective Function (ฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่งและทั่วถึง)

กําหนดให้ x
1
 และ x

2
 เป็น Domain และ y

1 
และ y

2
 เป็น Range ที่ทําให้ y

1 
= f(x

1
) = f(x

2
) = y

2 
= แล้ว x

1
 = x

2
 

กําหนดให้ f : A � B แล้วสําหรับ y ∈ B ใดๆ จะมี x ∈ A ที่ทําให้ f(x) = y

Injective + Surjective

เช่น 	กําหนดให้ f : R � R ที่ทําให้

	 y = 6x + 4 เป็นฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่ง  	เพราะเป็นสมการเส้นตรง เมื่อลากขนานกับแกน X ตัดเพียงจุดเดียวเท่านั้น

	 y = 4x2 ไม่เป็นฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่ง  	 เพราะเป็นสมการพาราโบลา เมื่อลากขนานกับแกน X ตัดสองจุด

เช่น 	กําหนดให้ f : R � R ที่ทําให้

	 y = 9x + 4 เป็นฟังก์ชันทั่วถึง เพราะ Dom (y) = Ran (y) = R

	 y = x2 + 9 ไม่เป็นฟังก์ชันทั่วถึง เพราะ Dom (y) = R แต่ Ran (y) = [9, ∞) ≠ R

เช่น 	กําหนดให้ f : R � R ที่ทําให้

	 10y = 3x −9 เป็นฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่งทั่วถึง เพราะหากลากขนานกับแกน X ตัดเพียงจุดเดียวเท่านั้น และ Dom (y) = Ran (y) = R

	 5y = 2x2 + 4 ไม่เป็นฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่งทั่วถึง

	 เพราะหากลากขนานกับแกน y ตัดเพียงจุดเดียวเท่านั้น และ Dom (y) = R แต่ Ran (y) = �4
5
, ∞� ≠ R

หลักการสังเกต

หลักการสังเกต

เช่น 	กําหนดให้ f : R � R ที่ทําให้

	 y = 2x + 9 เป็นฟังก์ชัน เพราะเป็นสมการเส้นตรง เมื่อลากขนานกับแกน Y ตัดเพียงจุดเดียวเท่านั้น 

	 y2 = 9 - x2 ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะเป็นสมการวงกลม เมื่อลากขนานกับแกน Y ตัดสองจุด

วิธีการตรวจสอบ

ลักษณะคําตอบของ Range
มีสมาชิกเพียงตัวเดียว

ให้วาดกราฟของสมการนั้น

แล้วลากขนานกับแกน Y

แทนสมาชิกใน Domain ตัวใดตัวหนึ่ง

มีสมาชิกมากกว่าหนึ่งตัว

ไม่เป็นฟังก์ชันเป็นฟังก์ชัน

วิธีการตรวจสอบ

ลักษณะคําตอบของ Range
มีสมาชิกเพียงตัวเดียว

ให้วาดกราฟของสมการนั้น

แล้วลากขนานกับแกน Y

แทนสมาชิกใน Domain ตัวใดตัวหนึ่ง

มีสมาชิกมากกว่าหนึ่งตัว

ไม่เป็นฟังก์ชันเป็นฟังก์ชัน
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4) Inverse Function (ฟังก์ชันผกผัน)

5) Increase Function (ฟังก์ชันเพิ่ม)

6) Decrease Function (ฟังก์ชันลด)

7) Step Function (ฟังก์ชันขั้นบันได)

8) Composite Function (ฟังก์ชันประกอบ)

กําหนดให้ y
1
 และ y

2
 เป็น Domain และ x

1
 และ x

2 
เป็น Range ที่ทําให้ y

1
 = y

2 
แล้ว x

1
 = f-1(y

1
) = f-1(y

2
) = x

2

กําหนดให้ f : R → R จะมี x
1
 และ x

2 
 เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้ x

1
 ≤ x

2 
แล้ว f(x

1
) < f(x

2
)

กําหนดให้ f : R → R จะมี x
1
 และ x

2 
 เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้ x

1 
< x

2
 แล้ว f(x

1
) > f(x

2
)

กําหนดให้ f
1
 : R → R, f

2
 : R → R, ..., f

n - 1
 : R → R และ g : R → R และ a

1
, a

2
, ..., a

n

เป็นจํานวนจริง แล้ว g(x) =  

f
1
(x) ; x ≤ a

1

f
2
(x) ; a

1
 < x < a

2

       ...

f
n - 1

(x) ; x ≥ a
n

กําหนดให้ f : A → B และ g : B → C จะมี x ∈ A และ y ∈ B ที่ทําให้ z ∈ C แล้ว z ∈ g  f = gf(x)) 

ต้องเป็น Injective Function (ฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่ง) จึงสามารถหาฟังก์ชันผกผันได้

เช่น	 กําหนดให้ f : R → R ที่ทําให้

	 f(x) = 5x + 8
9  	มีฟังก์ชันผกผัน เพราะเป็นสมการเชิงเส้นซึ่งเป็นฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่ง แล้ว 

			   ตัวผกผันของฟังก์ชันนี้ คือ	 9x	 = 	5f-1(x) + 8

				    f-1(x) 	=	 9x - 8
5  

	 f(x) = 1
x2 	 ไม่มีฟังก์ชันผกผัน เพราะมี f(x) = 1

9
 จะได้ x ∈  {-3, 3}

			   ทําให้ไม่เป็นฟังก์ชันหนึ่งต่อหนึ่ง

เช่น	 f(x) = 2x + 5 เป็นฟังก์ชันเพิ่ม เพราะ x
1
 < x

2
 → f(x

1
) = 2x

1
 + 3 < 2x

2
 + 3 = f(x

2
) 

เช่น	 f(x) = 1
x + 4  เป็นฟังก์ชันลดบน (1, ∞) เพราะ x

1
 < x

2 
	→ x

1
 + 4 < x

2
 + 4

			   → f(x
1
) = 1

x + 4
 > 1

x2 + 4
 = f(x

2
)

เช่น f(x) =   
2 - x 	 ;  x ≤ 1 
2x + 3 	 ;  1 < x < 2  เป็นฟังก์ชันขั้นบันได เพราะ a

1
 = 1 ∈ R และ a

2
 = 2 ∈ R

4 + 8x2 	;  x ≥ 2

เช่น	 f(x) = 3x - 2 และ g(x) = x2	 แล้ว g  f = g(f(x)) = g(3x - 2) = (3x - 2)2

			   หรือ f  g = f (g(x)) = f(x2) = 3x2 - 2

สมบัติของฟังก์ชัน

กําหนดให้ f, g และ h เป็นฟังก์ชันใดๆ และ A, B, C และ D เป็นเซตใดๆ จะได้

1) ความสัมพันธ์ f ไม่เป็นฟังก์ชันก็ต่อเมื่อ ∀(x, y), (x, z) ∈ f → y ≠ z

2) ความสัมพันธ์ f เป็นฟังก์ชันก็ต่อเมื่อ ∀(x, y), (x, z) ∈ f → y = z

2.1) Dom (f) = {x|(x, y) ∈ f} เช่น Dom (f) = {1}

2.2) Ran (f) = {y|(x, y) ∈ f} เช่น Ran {f} = {2}

เช่น 	f = {(1, 2), (1, 3), (2, 4)} ไม่เป็นฟังก์ชัน เพราะมี x = 1 ∈ Dom (f) แต่ y = 2 ≠ 3 = z ∈ Ran (f) 

เช่น 	f = {(1, 2), (1, 2)} เป็นฟังก์ชัน เพราะมี x = 1 ∈ Dom (f) แต่ y = 2 = z ∈ Ran (f)
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สมการฟังก์ชันโคชิ

4.1) f (x + y ) = f(x) + f(y) 4.2) f(x + y ) = f(x) · f(y) 4.3) f(x · y) = f(x) + f(y) ; x, y ∈ R+ 4.4) f(x · y) = f(x) · f(y) ; x, y ∈ R+

f(x) = cx f(x) = ecx f(x) = clog x f(x) = xc

การด�ำเนินการฟังก์ชัน

การแก้สมการเชิงฟังก์ชัน

กําหนดให้ f และ g เป็นฟังก์ชันใดๆ จะได้

1) การแทนค่า

2) การเปลี่ยนตัวแปร

3) การอุปนัยเชิงคณิตศาสตร์

4) รูปแบบพิเศษ

กําหนดให้ x และ y เป็นจํานวนจริง จะมี c เป็นจํานวนจริงที่ไม่ใช่ศูนย์ ที่ทําให้

1) f + g = {(x, y)|y = f(x) + g(x), x ∈ Dom(f) ∩ Dom(g)}

2) f + g = g + f

3) f - g = {(x, y)|y = f(x) - g(x), x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g)}

4) f · g = {(x, y)|y = f(x) · g(x), x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g)}

5) f · g = g · f

6) f
g

= � x, y|y = f(x) 
g(x)

, x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g\{0})�

เช่น 	1) f = {(1, 2), (2, 3), (3, 3)} ∧ g = {(1, 3), (3, 7), (4, 6)} แล้ว x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g) = {1, 2, 3} ∩ {1, 3, 4} = {1, 3}

จะได้ f + g = {(1, 2 + 3), (3, 3 + 7)} = {(1, 5), (3, 10)}

2) f(x) = 2x + 1 ∧ g(x) = x2  แล้ว x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g) = R ∩ R = R จะได้ f(x) + g(x) = 2x + 1 + x2 = x2 + 2x + 1

เช่น 	1) f = {(1, 2), (2, 3), (3, 3)} ∧ g = {(1, 3), (3, 7), (4, 6)}

จะได้ f + g = {(1, 2 + 3), (3, 3 + 7)} = {(1, 3 + 2), (3, 7 + 3)} = g + f

2) f(x) = 2x + 1 ∧ g(x) = x2 จะได้ f(x) + g(x) = 2x2 + 1 + x2 = x2 + 2x + 1 = g(x) + f(x)

เช่น 	1) f = {(1, 2), (2, 3), (3, 3)} ∧ g = {(1, 3), (3, 7), (4, 6)} แล้ว x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g) = {1, 2, 3} ∩ {1, 3, 4} = {1, 3} 

จะได้ f - g = {(1, 2 - 3), (3, 3 - 7)} = {(1, -1), (3,-4)}

2) f(x) = 2x + 1 ∧ g(x) = x2 แล้ว x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g) = R ∩ R = R จะได้ f(x) + g(x) = 2x + 1 - x2

เช่น 	1) f = {(1, 2), (2, 3), (3, 3)} ∧ g = {(1, 3), (3, 7), (4, 6)} แล้ว x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g) = {1, 2, 3} ∩ {1, 3, 4} = {1, 3} 

จะได้ f + g = {(1, 2 · 3), (3, 3 · 7)} = {(1, 6), (3, 21)}

2) f(x) = 2x + 1 ∧ g(x) = x2 แล้ว x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g) = R ∩ R = R จะได้ f(x) · g(x) = (2x + 1)x2 = 2x3 + x2

เช่น 	1) f = {(1, 2), (2, 3), (3, 3)} ∧ g = {(1, 3), (3, 7), (4, 6)} จะได้ f · g = {(1, 2 · 3), (3, 3 · 7)} = {(1, 3 · 2), (3, 7 · 3)} = g · f

2) f(x) = 2x + 1 ∧ g(x) = x2 จะได้ f(x) · g(x) = (2x + 1)x2 = g(x) · f(x)

เช่น 	1) f = {(1, 2), (2, 3), (3, 3)} ∧ g = {(1, 3), (3, 7), (4, 6)} แล้ว x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g\{0}) = {1, 2, 3} ∩ {(1, 3, 4) = (1, 3) 

จะได้ f
g
 = ��1, 2

3
�, �3, 3

7
��

2) f(x) = 2x + 1 ∧ g(x) = x2 แล้ว x ∈ Dom (f) ∩ Dom (g\{0}) = R ∩ R\{0} = R\{0} จะได้ f(x) 
g(x)

 = 2x + 1
x2

= 2x  + 1
x2
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เรื่องเรขาคณิต
วิเคราะห์สองมิติ

<<<<<<
<<<<<<

ระบบพิกัดฉาก

ระบบพิกัดเชิงขั้ว

จุด

กําหนดให้ a และ b เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้เกิดคู่อันดับ (a, b) บนพิกัดฉาก ดังรูปต่อไปนี้

กําหนดให้ a และ b เป็นจํานวนจริง จะมี n เป็นจํานวนเต็ม ที่ทําให้เกิดคู่อันดับ (a, b) บนพิกัดเชิงขั้ว ดังรูปต่อไปนี้

ระยะห่างจากจุดสองจุดบนพิกัดฉาก

ระยะห่างจากจุดสองจุดบนพิกัดเชิงขั้ว

กําหนดให้ a, b, c และ d เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้เกิดจุดบนพิกัดฉากทั้ง 2 จุด คือ A(a, b) และ B (c, d) ดังรูปต่อไปนี้

กําหนดให้ a และ c เป็นจํานวนจริงบวก และ b และ d เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้เกิดจุดบนพิกัดเชิงขั้วทั้ง 2 จุด คือ A(a, b) และ B(c, d) 

ดังรูปต่อไปนี้

เช่น ระยะทางจากจุดบนพิกัด A (2, 5) ไปยังจุดบนพิกัด B(-2, 2) เป็น AB = (2 - (-2))2 + (5 - 2)2  หน่วย

AB = 42 + 32  หน่วย

AB = 16 + 9  หน่วย

AB = 25  หน่วย

			   AB = 5 หน่วย

พบว่า AB = (a - c)2 + (d - b2)  

พบว่า AB = a2 + c2 - 2ac cos(d - b) 

เช่น

เช่น

X

Y

จตุภาคที่ 2

(a, b) ∈ R- × R+

จตุภาคที่ 3

(a, b) ∈ R- × R-

จตุภาคที่ 1

(a, b) ∈ R+ × R+

จตุภาคที่ 4

(a, b) ∈ R+ × R-

r r

θ θจตุภาคที่ 2

(a, b) ∈ R+ (4n + 1)π
2

, (2n + 1)π

จตุภาคที่ 2

2, 2π
3

 ∈ R+ × (4n + 1)π
2

, (2n + 1)π

จตุภาคที่ 3

2, 4π
3

 ∈ R+ × (2n + 1)π, (4n + 3)π
2

จตุภาคที่ 1

2, π
3

 ∈ R+ × 2nπ, (4n + 1)π
2

จตุภาคที่ 4

2, 11π
3

 ∈ R+ × (4n + 3)π
2

, 2nπ

จตุภาคที่ 3

(a, b) ∈ R+ × (2n + 1)π, (4n + 3)π
2

 

จตุภาคที่ 1

(a, b) ∈ R+ × 2nπ, (4n + 1)π
2

จตุภาคที่ 4

(a, b) ∈ R+ × (4n + 3)π
2

, 2nπ 

X

Y

จตุภาคที่ 2

(-6, 5) ∈ R- × R+

จตุภาคที่ 3

(-6, -5) ∈ R- × R-

จตุภาคที่ 1

(6, 5) ∈ R+ × R+

จตุภาคที่ 4

(6, -5) ∈ R+ × R-

X

B(c, d)

C(c, b)A(a, d)

Y

B(c, d)

c

a

b

A(a, d)

X

Y

d
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เช่น ระยะทางจากจุดบนพิกัด A 2, π
3

 ไปยังจุดบนพิกัด B 4, π
6

 เป็น	AB = 22 + 42 - 2(2)(4) cos π
3
 - π

6  หน่วย

			   AB = 20 - 16 cos π
6 	 หน่วย

			   AB = 20 - 16 3
2

 

			   AB = 20 - 8 3  หน่วย

			   AB = 4(5 - 2 3) หน่วย

			   AB = 2 5 - 2 3  หน่วย

จุดบนส่วนของเส้นตรง

จุดตัดแกน 

จุดตัดแกน  X

จุดตัดแกน  Y

จุดแบ่งครึ่งส่วนของเส้นตรง

จุดแบ่งภายในส่วนของเส้นตรง

จุดแบ่งภายนอกส่วนของเส้นตรง

กําหนดให้ a, b, c, d, e และ g เป็นจํานวนจริง จะมีจุด C(e, g)

ทําหน้าที่แบ่งครึ่งความยาวจากจุด A(a, b) และ B(c, d) จะได้ว่า (e, g) = a + c
2

, b + d
2

 
เช่น 	 จุดกึ่งกลางระหว่างจุดปลายของ A(5, 6) และ B(-3, -2) คือ

	 C 5 - 3
2

, 6 - 2
2

 = C(1, 2)

กําหนดให้ a, b, c, d, e และ g เป็นจํานวนจริง จะมีจุดภายใน C(e, g) 

ทําหน้าที่แบ่งความยาวจากจุด A(a, b) และ B(c, d) มีสัดส่วนของ

ความยาว AC
BC

 = m
n
 จะได้ (e, g) = mc + na

m + n 
, md + nb

m + n
 

เช่น จุดแบ่งภายในระหว่างจุดปลายของ A(5, 6) และ B(-3, -2)

ที่ทําให้ AC
BC

 = 2
3
 คือ C 2(-3) + 3(5)

2 + 3
, 2(-2) + 3(6)

2 + 3
 = C 9

5
, 14

5

กําหนดให้ a, b, c, d, e และ g เป็นจํานวนจริง จะมีจุดภายนอก C(e, g) 

ทําหน้าที่แบ่งความยาวจากจุด A(a, b) และ B(c, d) มีสัดส่วนของ

ความยาว AC
BC

 = m
n
 จะได้ (e, g) = mc - na

m - n  
, md - nb

m - n
 

เช่น จุดแบ่งภายนอกระหว่างจุดปลายของ A(5, 6) และ B(-3, -2)

ที่ทําให้ AC
BC

 = 2
3
 คือ C 2(-3) - 3(5)

2 - 3
, 2(-2) - 3(6)

2 - 3
 = C(21, 22)

เช่น 	 1) A(7, 0) อยู่ทางด้านขวาของแกน X ในระยะทางเป็น 7 หน่วย 

	 2) A(-2, 0) อยู่ทางด้านซ้ายของแกน X ในระยะทางเป็น 2 หน่วย

เช่น 	 1) A(0, 3) อยู่เหนือแกน Y ในระยะทางเป็น 3 หน่วย 

	 2) A(0, -4) อยู่ใต้แกน Y ในระยะทางเป็น 4 หน่วย

จะได้ 	 A(a, 0) อยู่ทางด้านขวาของแกน X ก็ต่อเมื่อ a > 0

	 A(0, a) อยู่ทางด้านซ้ายของแกน X ก็ต่อเมื่อ a < 0

จะได้ 	 A(0, b) อยู่เหนือของแกน Y ก็ต่อเมื่อ b > 0

	 A(0, b) อยู่ใต้ของแกน Y ก็ต่อเมื่อ b < 0

กําหนดให้ (a, b) เป็นจุดบนของส่วนของเส้นตรงที่เป็นจํานวนจริง แล้ว

X

Y

4 หน่วย

7 หน่วย2 หน่วย

3 หน่วย

C(e, g)

A(a, b)

B(c, d)

X

Y

C(e, g)

A(a, b)

B(c, d)

X

Y

B(c, d)

A(a, b)

C(e, g)

X

Y
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ความเกี่ยวข้องระหว่างจุดกับรูปสามเหลี่ยม

จุดศูนย์กลางของรูปสามเหลี่ยมที่เกิดจากการแบ่งครึ่งในแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยม 

จุดศูนย์กลางของรูปสามเหลี่ยมที่เกิดจากการแบ่งครึ่งในแต่ละด้านของรูปสามเหลี่ยม 

จุดศูนย์กลางภายนอกวงกลมที่เกิดจากการแบ่งครึ่งมุมในแต่ละมุมของรูปสามเหลี่ยม

เช่น รูปสามเหลี่ยม ABC จะมีพิกัดบน A(0, 0), B(2, 0) และ C(2, 2) จะได้

1) 	∠ABG = ∠GBC = ∠ABC
2

 = 90° 
2

 = 45°, ∠ACG = ∠GCB  = ∠ACB
2

 = 45° 
2

 = 22.5° และ ∠BAG = ∠GAB  = ∠BAC
2

 = 45° 
2

 = 22.5°

2) 	AB = BC = 2 และ AC = (2 - 0)2 + (2 - 02)  = 2 2 และ G 2(0) + 2(2) + 2(2 2)
2 + 2 + 2 2)  

, 2(0) + 2(0) + 2(2 2)
2 + 2 + 2 2)  

 = G( 2, 2 2 - 2)

เช่น รูปสามเหลี่ยม ABC จะมีพิกัดบน A(0, 0), B(2, 0) และ C(2, 2) จะได้

1) BD = AD = 0.5AB = 0.5(2) =1, AF = FC = 0.5AC = 0.5 2 และ BE = CE = 0.5BC = 0.5(2) = 1 

2) D 0 + 2
2

, 0 + 0
2

 = D(1, 0), E 2 + 2
2

, 0 + 2
2

 = E(2, 1) และ F 0 + 2
2

, 0 + 2
2

 = F(1, 1)

3) G 0 + 2 + 2
3

, 0 + 0 + 2
3

 = G 4
3
, 2
3

4)	GE : AG = 4
3
 - 2

2

+ 2
3
 - 1

2

 : 4
3
 - 0

2

+ 2
3
 - 0

2

 = 5
3  : 2 5

3  = 1 : 2

	 DG : GC = 4
3
 - 1

2

+ 2
3
 - 0

2

 : 4
3
 - 2

2

+ 2
3
 - 2

2

 = 2
3  : 2 2

3  = 1 : 2

	 GF : BG = 4
3
 - 1

2

+ 2
3
 - 1

2

 : 4
3
 - 1

2

+ 2
3
 - 0

2

 = 2
3  : 2 2

3  = 1 : 2

จะได้ 	 1) BD = AD, AF = FC และ BE = CE

	 2) D x
1
 + x

2
2

, y1
 + y

2
2

, E x
2
 + x

3
2

, y2
 + y

3
2

 และ F x
1
 + x

3
2

, y1
 + y

3
2

	 3) G x
1
 + x

2
 + x

3
3

, y1
 + y

2
 + y

3
3

	 4) GE : AG = DG : GC = GF : BG = 1 : 2

จะได้ 	 1) ∠ABG = ∠GBC, ∠ACG = ∠GCB และ ∠BAG = ∠GAC

	 2) ถ้า AB = a, BC = b และ AC = c แล้ว G ax
1
 + bx

2
 + cx

3
a + b + c

, ay
1
 + by

2
 + cy

3
a + b + c

จะได้ 	 1) ∠BAE
1
 = ∠E

1
AC, ∠ABE

2
 = ∠E

2
BC และ ∠BCE

3
 = ∠E

3
CA

	 2) ถ้า AB = a, BC = b และ AC = c แล้ว 

		  2.1) E
1

-ax
1
 + bx

2
 + cx

3
-a + b + c

, -ay1
 + by

2
 + cy

3
-a + b + c

		  2.2) E
2

ax
1
 - bx

2
 + cx

3
a - b + c

, ay
1
 - by

2
 + cy

3
a - b + c

		  2.3) E
3

ax
1
 + bx

2
 - cx

3
a + b - c

, ay
1
 + by

2
 - cy

3
a + b - c

A(x
1
, y

1
)

B(x
2
, y

2
) C(x

3
, y

3
)

D
G

E

F

A(x
1
, y

1
)

B(x
2
, y

2
) C(x

3
, y

3
)D

G
EF

E
1

E
3

E
2

C(x
3
, y

3
)

B(x
2
, y

2
)

A(x
1
, y

1
)
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เรื่องสถิติ

<<<<<<
<<<<<<

ความหมายของสถิติ

องค์ประกอบของข้อมูล

รูปแบบการนําเสนอข้อมูลแบบมีแผน

1) สถิติเชิงคุณภาพ

1) แผนภาพ

1) จุด

2) ต้นใบ

3) รอยขีด

เขียนแผนภาพตามนี้

เขียนแผนภาพตามนี้

เขียนแผนภาพตามนี้

เช่น คะแนนสอบของนกัเรยีน 20 คน จากคะแนนเตม็ 100 คะแนน ในรายวชิาคณติศาสตร์ ม.6 ได้แก่ 45, 46, 48, 50, 53, 54, 55, 55, 56, 56,  

56, 56, 56, 57, 58, 58, 78, 79, 83 และ 89 คะแนน

2) สถิติเชิงปริมาณ

เช่น  1) เบอร์โทรศัพท์  2) รหัสไปรษณีย์  3) เลขบัตรประชาชน  4) เพศ  5) สถานะการแต่งงาน

เช่น  1) ราคาสินค้า  2) ค่าพลังงานเชื้อเพลิง  3) ระยะเวลา  4) ปริมาตรในภาชนะ  5) พื้นที่ในห้อง

หมายถึง ข้อมูลบ่งบอกถึงลักษณะเฉพาะตัวตนของข้อมูลที่ไม่มีปริมาณไปเกี่ยวข้อง

เหมาะสมกับการนําเสนอข้อมูลระเบียบแบบภาพที่มีปริมาณความถี่ไม่เกิน 100 ข้อมูล

หมายถึง ข้อมูลบ่งบอกปริมาณที่สามารถเป็นตัวชี้วัดสําหรับข้อมูลเชิงคุณภาพ

หมายถึง ข้อมูลของสังคมมีทั้งหมด 2 ประเภท คือ

หมายถึง ตัวอย่างและประชากรเป็นตัวแปรต้นเป็นจํานวนนับเท่านั้น

หมายถึง ตัวอย่างและประชากรเป็นตัวแปรต้นเป็นจํานวนนับเท่านั้น

ประชากรที่มีจํานวนแน่นอน เช่น 

1) คณะกรรมาธิการรัฐสภาต้องมีทั้งหมด 5 ท่าน 2) สุนัขบ้านพ่อแม่มีทั้งหมด 4 ตัว

3) สวนสัตว์เขาเขียวมีสัตว์ยกเว้นมนุษย์อยู่ 316 ตัว 	 4) น�้ำมันที่ใช้ในการสันดาปรถยนต์อยู่ 23 ถัง

ประชากรที่มีจํานวนอนันต์ เช่น 

1) ผู้โดยสารเข้าออกจากรถไฟฟ้าสายสีเขียว 2) เชื้อไวรัสโคโรนา 2019 ที่แพร่กระจายทั่วโลก

3) ความต้องการสินค้าและบริการสูงขึ้นไปตามกาลเวลาที่ยาวนาน

ตัวอย่าง
x   s
s2    n

N

ประชากร

μ σ

σ2

45 46 48 50 53 54 55 56 57 58 78 79 83 89
คะแนน

ใบ (พิจารณาเฉพาะเลขโดดหลักหน่วยเท่านั้น)

  5  6  8 
0  3  4  5  5  6  6  6  6  6  7  8  8

  8  9  

  3  9 

4
5
7
8

ต้น (พิจารณาเฉพาะเลขโดดตั้งแต่หลักแรกหน้า ไปจนถึงหลักสุดท้ายที่ไม่ใช่หลักหน่วย)

ข้อมูล

45
46
48
50
53
54
55

I
I
I
I
I
I
II

IIII
I
II
I
I
I
I

56
57
58
78
79
83
89

ข้อมูล
รอยขีด

(พิจารณาเฉพาะความถี่เท่านั้น)

รอยขีด

(พิจารณาเฉพาะความถี่เท่านั้น)

BOOK_Up Level MATHS ���������� �.���� �������  3.indd   270 10/4/2568   9:38:18

ตัวอย่างหนังสือ



271

2) แผนภูมิ

1) เส้นตรง

2) แผนภูมิแท่งเทียน

3) รูปภาพ

4) แท่ง

5) วงกลม

เขียนแผนภาพตามนี้

เขียนแผนภาพตามนี้

เขียนแผนภาพตามนี้

เขียนแผนภาพตามนี้

เขียนแผนภาพตามนี้

เช่น การตรวจสอบปริมาณออกซิเจนในน�้ำคลองลัดโพธิ์ (BOD) พบว่ามีปริมาณแบคทีเรียในน�้ำ แสดงดังตารางต่อไปนี้

เหมาะสมกับการนําเสนอข้อมูลระเบียบที่มีปริมาณความถี่ใดๆ

ค่า BOD (mg/L)

1 - 5

6 - 10

11 - 15

16 - 20

รวมทั้งหมด

ความถี่ (ล้านตัว)

5

20

35

10

5 + 20 + 35 + 10 = 70

ร้อยละ

 5
70

 × 100 = 7.14 

 20
70

 × 100 = 28.57

 35
70

 × 100 = 50

 10
70

 × 100 = 14.29

100

แล้วนํามาคํานวณตามสถิติพบว่า 

ค่าน้อยที่สุดเป็น 5, 

Q
1 
= 8.625, Q

2 
= 11,929, Q

3
 = 14.429 และ

ค่ามากที่สุดเป็น 35

ปริมาณแบคทีเรีย (ล้านตัว)

ค่า BOD ในน�้ำคลองลัดโพธิ์ (mg/L)
1.00 - 5.00 6.00 - 10.00 11.00 - 15.00 16.00 - 20.00

40
35
30
25
20
15
10
5
0

Q
1 
= 8.625

min = 5 max = 35
Q

3
 = 14.429Q

2 
= 11,929

IQR
 
= Q

3 
- Q

1 
= 14.429 - 8.625 = 5.804

ค่า BOD (mg/L)

1 - 5

6 - 10

11 - 15

16 - 20

ความถี่ (ล้านตัว)

ปริมาณแบคทีเรีย (ล้านตัว)

ค่า BOD ในน�้ำคลองลัดโพธิ์ (mg/L)

1.00 - 5.00 6.00 - 10.00 11.00 - 15.00 16.00 - 20.00

35
30
25
20
15
10
5
0

ปริมาณแบคทีเรีย (ล้านตัว)

ค่า BOD ในน�้ำคลองลัดโพธิ์ (mg/L)

50%

14.29% 7.14%

28.57%
1.00 - 5.00

6.00 - 10.00

11.00 - 15.00

16.00 - 20.00
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การแจกแจงความถี่

1) พิสัย

2) จํานวนอันตรภาคชั้นสูงสุด

3) ความกว้างของอันตรภาคชั้น

4) ขอบเขตจํากัดแต่ละอันตรภาคชั้น

5) ความถี่

6) ความถี่สะสม

7) ความถี่สัมพัทธ์สะสม

8) ความถี่สะสมสัมพัทธ์

9) ร้อยละความถี่สัมพัทธ์

เช่น ข้อมูล 1, 1, 2, 3, 4, 5, 6 และ 7 จะสามารถสร้างตารางแจกแจงความถี่ได้ว่า

คือ จํานวนข้อมูลในแต่ละข้อมูล

คือ จํานวนข้อมูลทั้งหมดในแต่ละอันตรภาคชั้น

คือ อัตราส่วนของจํานวนข้อมูลในแต่ละข้อมูลต่อจํานวนข้อมูลทั้งหมดอันตรภาคชั้น

คือ อัตราส่วนของความถี่สะสมในแต่ละอันตรภาคชั้นต่อความถี่สะสมทั้งหมด

คือ 100 เท่าของความถี่สัมพัทธ์

เช่น	ข้อมูล 1, 1, 2, 3, 4, 5, 6 และ 7 มีขีดจํากัดแต่ละอันตรภาคชั้นต่อไปนี้ 

อันตรภาคชั้นที่ 1 มีขีดจํากัดเป็น 1 + (1 - 1)2 = 1 ≤ X
1
 < 1 + 1(2) = 3 

อันตรภาคชั้นที่ 2 มีขีดจํากัดเป็น 1 + (2 - 1)2 = 3 ≤ X
2
 < 1 + 2(2) = 5 

อันตรภาคชั้นที่ 3 มีขีดจํากัดเป็น 1 + (3 - 1)2 = 5 ≤ x
3
 ≤ 1 + 3(2) = 7

เช่น พิสัยของข้อมูล 1, 1, 2, 3, 4, 5, 6 และ 7 คือ R = max{1, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} - min{1, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7} = 7 - 1 = 6

เช่น ข้อมูล 1, 1, 2, 3, 4, 5, 6 และ 7 มีทั้งหมด 8 ตัว มีจํานวนอันตรภาคชั้นสูงสุด k	= [1 + 3.3log8] ชั้น

= [3.98] ชั้น

= 3 ชั้น

ในพิสัยเป็น R = 6 ทําให้ ความกว้างของอันตรภาคชั้น I = 6
3
 = 2

คือ x
min

 + (m - 1)I ≤ X
m
 < x

min  
+ ml สําหรับแต่ละ m ∈ {1, 2, ..., k - 1} 

และ x
min

 + (k - 1)I ≤ X
k
 < x

min  
+ kl

คือ R = max{x
1
, x

2
, ..., x

n
} - min{x

1
, x

2
, ..., x

n
}

คือ k = [1 + 3.3logn]

คือ I = R
k
 เช่น ข้อมูล 1, 1, 2, 3, 4, 5, 6 และ 7 มีจํานวนอันตรภาคชั้นสูงสุด k = 3 ชั้น

กําหนดให้ x
1
, x

2
, x

3
, ..., x

n - 1
 และ x

n
 เป็นข้อมูลจํานวน n ตัว จะได้ว่า

ขอบเขตข้อมูล 

ในแต่ละอันตรภาคชั้น

1 - 3

3 - 5

5 - 7

รวมทั้งหมด

ความถี่

4

2

2

8

ความถี่สะสม

4

6

8

8

ความถี่สัมพัทธ์

4
8

= 0.50

2
8
 = 0.25

2
8
 = 0.25

1.00

ความถี่สะสมสัมพัทธ์

4
8
 = 0.50

6
8
 = 0.75

8
8
 = 1.00

1.00 

 ร้อยละความถี่สะสมสัมพัทธ์

0.50 × 100 = 50

0.25 × 100 = 25

0.25 × 100 = 25

100

การวัดแนวโน้มสู่ศูนย์กลาง

1) ค่าเฉลี่ย

1) ค่าเฉลี่ยเลขคณิต

1) แบบไม่ถ่วงน�้ำหนัก

เช่น ค่าเฉลี่ยของอายุนักเรียนจํานวน 8 คน มีการเก็บข้อมูลได้ว่า 11, 12, 12, 13, 14, 15, 15 และ 16 ปี

เป็น X = μ = 11 + 12 + 12 + 13 + 14 + 15 + 15 + 16
8  = 13.5 ปี

กําหนดให้ x
1
, x

2
, x

3
, ..., x

n - 1 
และ x

n 
เป็นข้อมูลจํานวน n ตัว แล้ว X = 1

n �
n

i = 1

x
i 

  

เหมาะกับข้อมูลที่สามารถนับได้ เช่น อายุ, งบประมาณ เป็นต้น 
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2) แบบถ่วงน�้ำหนักที่ไม่มีการแจกแจงอันตรภาคชั้น

3) แบบถ่วงน�้ำหนักที่มีการแจกแจงอันตรภาคชั้น

กําหนดให้ข้อมูลที่มีการนําเสนอแบบตารางได้ว่า

จะมีวิธีการหาค่าเฉลี่ยเลขคณิตได้ถึง 2 วิธี คือ

เช่น	ค่าเฉลี่ยของน�้ำหนักสุกรในแต่ละช่วงแล้วสุ่มตัวอย่างขอบเขตน�้ำหนักของสุกรตั้งแต่ 0.50 กิโลกรัม ถึง 4.50 กิโลกรัม ตามตารางดังนี้

สําหรับตัวอย่าง สําหรับประชากร

เหมาะกับข้อมูลในลักษณะตารางในแต่ละอันตรภาคชั้น

เช่น นักเรียนมีผลการเรียนแต่ละหน่วยกิตที่ได้ลงทะเบียนเรียนในภาคเรียนปี พ.ศ. 2567 เป็น 4, 4, 3.5 

และ 3.5 มีจํานวนหน่วยกิตเป็น 3, 3, 2 และ 2 ตามลําดับ เฉลี่ยอยู่ (4 × 3) + (4 × 3) + (3.5 × 2) + (3.5 × 2)
3 + 3 + 2 + 2  = 3.8

กําหนดให้ x
1
, x

2
, x

3
, ..., x

n - 1 
และ x

n 
เป็นข้อมูลที่มีความถี่เป็น f

1
, f

2
, f

3
, ..., f

n - 1 
และ f

n 
ตามลําดับ แล้ว X = 1

�
n

i = 1
f
i

�
n

i = 1

x
i 
f
i 

 

เหมาะกับข้อมูลที่สามารถนับได้ เช่น ผลการเรียน เป็นต้น

ขอบเขตข้อมูลใน 
แต่ละอันตรภาคชั้น

x
min

 ≤ X
1
 < x

min 
+ I

x
min

 + I ≤ X
2
 < x

min 
+ 2I

x
min

 ≤ X
k
 < x

min 
+ kI

x
min

 ≤ X
n
 < x

min 
+ nI

x
min

 + (m - 1)I ≤ X
m
 < x

min 
+ mI

รวมทั้งหมด

ความถี่
(f

i
)

f
1

f
2

f
k

f
n

f
m

�
m

i = 1

f
i

จุดกึ่งกลางข้อมูล 
ในแต่ละอันตรภาคชั้น (x

i
)

x
min

 + I
2

x
min

 + 3I
2

x
min

 + (2k - 1)I
2

x
min

 + (2k - 1)I
2

x
min

 + (2k - 1)I
2

รวมทั้งหมด

(f
i
x

i
)

x
min

 + I
2

f
1
  

x
min

 + 3I
2

f
2

x
min

 + (2k - 1)I
2 f

k

x
min

 + (2k - 1)I
2 f

n

x
min

 + (2k - 1)I
2 f

m

�
m

i = 1

x
min

 + (2i - 1)I
2 f

i

d
i
 = x

i
 - A 

x
min

 + I - A

x
min

 + 3I
2

 - A

x
min

 + (2k - 1)I
2  - A

x
min

 + (2k - 1)I
2  - A

x
min

 + (2k - 1)I
2  - A

... ... ... ... ...

... ... ... ... ...

... ... ... ... ...

ตัวอย่าง

1) X = 
�

n

i = k

x
min

 + (2i - 1)I
2 f

i

�
n

i = k

f
i

 = 
�

n

i = k

x
i
f
i

�
n

i = k

f
i

1) μ = 
�
m

i = 1

x
min

 + (2i - 1)I
2 f

i

�
m

i = k

f
i

 = 
�
m

i = 1

x
i
f
i

�
m

i = 1

f
i

2) X = A + 
�

n

i = k

f
i 

x
min

 + (2i - 1)I
2  - A

�
n

i = k

f
i

 = A + 
�

n

i = k

f
i
d

i

�
n

i = k

f
i

2) μ = A + 
�
m

i = 1

f
i 

x
min

 + (2i - 1)I
2  - A

�
m

i = 1

f
i

 = A + 
�
m

i = 1

f
i
d

i

�
m

i = 1

f
i

ขอบเขตน�้ำหนักของสุกร
(kg)

0.50 - 2.50

2.50 - 4.50

4.50 - 6.50 25

รวมทั้งหมด 60 220

ความถี่
(f

i
)

20

15

จุดกึ่งกลาง 
ของน�้ำหนักสุกร (x

i
)

0.50 + 2
2
 = 1.50 

0.50 + 3(2)
2

 = 3.50 

0.50 + 5(2)
2

 = 5.50 

รวมทั้งหมด

(f
i
x

i
)

(1.50)20 = 30

(3.50)15 = 52.5

(5.50 )25 = 137.5

d
i
 = x

i
 - A 

0.50 + 2 - 3 = -0.50

2.50 + 3(2)
2

 - 3 = 2.50

4.50 + 5(2)
2

 - 3 = 6.50

สมมติให้ A เป็นค่าเฉลี่ยที่เป็นจํานวนนับใกล้เคียงของ 1) คือ 3
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287 แนวข้อสอบ

เรื่องสถิติ

<<<<<<
<<<<<<

1) 	 กําหนดให้ข้อมูล 6 จํานวน ที่มีค่าเฉลี่ยเลขคณิตและค่าความแปรปรวนเป็น 6.5 และ 10.25 ตามลําดับ แต่พนักงานจําข้อมูล 

	 ได้ 4 จํานวน ได้แก่ 2, 4, 5 และ 7 แล้ว ข้อมูลทั้งสองข้อมูลที่เหลือมีค่าพิสัยเท่าใด

	 ก. 1	 ข. 2	 ค. 3	 ง. 4	 จ. 5

2) 	 กาํหนดให้ข้อมลู 6 จํานวน ได้แก่ 7, 10, 11, 15, a และ b ทีม่ค่ีาเฉลีย่เลขคณิตและค่าความแปรปรวนเป็น 10 และ 62
3
 ตามลาํดบั  

	 แล้ว จงหาค่าของ |a - b|

	 ก. 1	 ข. 3	 ค. 5	 ง. 7	 จ. 9

3) 	 กาํหนดให้ข้อมลู 2 ชุด ประกอบไปด้วยข้อมลูชุดที ่1 ม ี100 จาํนวน ซ่ึงมีค่าเฉลีย่เลขคณติและค่าส่วนเบีย่งเบนมาตรฐาน เป็น 15 และ  

	 3 ตามลาํดบั ทีท่าํให้ข้อมลูทัง้ 2 ชุดรวมกนัเป็น 250 จาํนวน มค่ีาเฉลีย่เลขคณติและค่าส่วนเบีย่งเบนมาตรฐานเป็น 15.6 และ 13.44   

	 ตามลําดับ แล้ว จงหาค่าส่วนเบี่ยงมาตรฐานข้อมูลชุดที่ 2

	 ก. 2	 ข. 4	 ค. 6	 ง. 8	 จ. 10

4) 	 กําหนดให้ข้อมูล 8 จํานวน ได้แก่ 6, 10, 7, 13, a, 12, b และ 12 ที่มีค่าเฉลี่ยเลขคณิตและค่าความแปรปรวนเป็น 9 และ 91
4
 

	 ตามลําดับ แล้ว จงหาค่าของ (a - b)2

	 ก. 32	 ข. 28	 ค. 24	 ง. 16	 จ. 8

5) 	 จากข้อมูลมีการแจกแจงความถี่ดังตารางต่อไปนี้

	 ท่ีทาํให้ค่าเฉลีย่เลขคณติและส่วนเบีย่งเบนมาตรฐานของข้อมลูก่อนการเปลีย่นแปลงเป็น 6 และ 6.8 ตามลาํดบั แล้วจงหาค่าเฉลีย่ 

	 เลขคณิตของข้อมูลหลังการเปลี่ยนแปลงเป็นเท่าใด

	 ก. 51
3
	 ข. 52

3
	 ค. 6	 ง. 62

3
	 จ. 7

6) 	 มี 6 และ 8 เป็นส่วนหนึ่งข้อมูลทั้ง 7 จํานวน จะมีค่าเฉลี่ยเลขคณิตและค่าความแปรปรวนเป็น 8 และ 16 ตามลําดับ แล้ว  

	 จงหาค่าความแปรปรวนของข้อมูลทั้ง 5 จํานวน ที่ไม่รวม 6 และ 8 เป็นส่วนหนึ่งของข้อมูลชุดดังกล่าว

	 ก. 92
5

	 ข. 134
5

 	 ค. 536
25

 	 ง. 112
5

 	 จ. 48
5

7) 	 พิมพกานต์ได้กรอกข้อมูลคะแนนสอบวิชาสถิติที่มีนักศึกษาลงทะเบียนเรียน 20 คน แล้วคํานวณค่าเฉลี่ยเลขคณิต และค่า 

	 ส่วนเบีย่งเบนมาตรฐานเป็น 10 คะแนน และ 2.5 คะแนน ตามลาํดบั แต่พมิพกานต์ได้กรอกข้อมลูผิดไปคนหน่ึงจากข้อมลูเดมิเป็น 

	 25 คะแนน แล้วต้องแก้ไขข้อมูลใหม่เป็น 35 คะแนน ดังนั้น ค่าความแปรปรวนที่ถูกต้องควรต้องเป็นเท่าใด

	 ก. 30 คะแนน	 ข. 29 คะแนน	 ค. 28 คะแนน	 ง. 27 คะแนน	 จ. 26 คะแนน

8) 	 กําหนดให้ a, b, c และ d เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้ b = a + c และส่วนเบีย่งเบนมาตรฐานของ a + 2, b + 2 และ c + 2 เป็น d แล้ว  

	 ข้อใดต่อไปนี้กล่าวถูกต้อง

	 ก. b2 = 3(a2 + c2) + 9d2	 ข. b2 = a2 + c2 + 3d2	 ค. b2 = 3(a2 + c2 + d2)	 ง. b2 = 3(a2 + c2) - 9d2	 จ. b = a2 + c2 - d2

9) 	 กําหนดให้ a, b และ n เป็นจํานวนนับ ที่ทําให้เกิดข้อมูล 2n จํานวน ได้แก่ a, a, ..., a, -a, -a, ..., -a
n term n term 

หากเกิดเพิ่มค่า b ในแต่ละ 

	 ข้อมูล จะทําให้เกิดค่าเฉลี่ยเลขคณิตและค่าส่วนเบ่ียงเบนมาตรฐานใหม่เป็น 5 และ 20 ตามลําดับ แล้ว จงหาค่าของ a2 + b2

	 ก. 424	 ข. 425	 ค. 426	 ง. 427	 จ. 428

f ก่อนการเปลี่ยนแปลงข้อมูล

2

6

8

9

4

4

α

β

หลังการเปลี่ยนแปลงข้อมูล

2

6

7

9

x
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20) 	 ตํารวจได้วิเคราะห์ปริมาณรถยนต์ที่ได้รับอุบัติเหตุบนถนนมิตรภาพในจังหวัดนครราชสีมา ที่มีการแจกแจงข้อมูลดังนี้ 4, 4, 9,  

	 4, 9, 14, 4, 9, 14, 19, ..., 4, 9, 14, 19, ..., 179 และ 184 คัน แล้วตํารวจได้วิเคราะห์ปริมาณรถยนต์ที่ได้รับอุบัติเหตุบนถนน 

	 มิตรภาพ ในจังหวัดนครราชสีมา ด้วยกราฟส่วนโค้งอยู่ในลักษณะข้อใด จึงจะสอดคล้องกับข้อมูลที่เก็บมาได้

	 ก. 

ปริมาณของรถยนต์

ชัว่โมงทีผ่่านไป

	 ข. 

ปริมาณของรถยนต์

ชัว่โมงทีผ่่านไป

	

	 ค. 

ปริมาณของรถยนต์

ชัว่โมงทีผ่่านไป

     ง. 

ปริมาณของรถยนต์

ชัว่โมงทีผ่่านไป

     จ. 

ปริมาณของรถยนต์

ชัว่โมงทีผ่่านไป

21) 	 การนําลูกตุ้มปริมาณที่แตกต่างกันเป็นกองซ้อนวางบนรถไม้มาทดสอบแรงเสียดทานระหว่างชั้นบนของพ้ืนเอียงมายังชั้นล่าง 

	 ของพื้นเอียง โดยการจับเวลาใช้ในเคลื่อนที่ ตามตารางบันทึกผลการทดลองถึง 5 ครั้ง ในสมุดกระดาษ ดังนี้

ปริมาณลูกตุ้ม (ชิ้น)

ครั้งที่

1

2

3

5

4

เวลาในการเคลื่อนที่ของลูกตุ้มปริมาณที่แตกต่างกันเป็นกองซ้อนมาทดสอบแรงเสียดทาน

ระหว่างชั้นบนของพื้นเอียงมายังชั้นล่าง (วินาที)

1 32 4 5

15.1 116.3 15.9 15.9

16.5 15.8 16.2 16.1

14.7 15.5 16.0 16.0

13.8 16.216.3 15.9 15.9

16.216.7 16.1

	 แต่ปรากฏว่าผูท้ดลองทาํน�ำ้หกใส่สมดุกระดาษ ทาํให้ข้อมลูจางหายไปในส่วนทีช่่องว่าง แล้วมาทาํการวเิคราะห์ตามแผนภมูแิท่งเทยีน 

	 ได้ว่า 13.0

ครั้งที่ 1

ครั้งที่ 2

ครั้งที่ 3

ครั้งที่ 4

ครั้งที่ 5

14.0 15.0 16.0 17.0 (วินาที) 16.0

	 ถ้าใส่ลูกตุ้มจํานวน 5 ช้ิน ลงบนรถไม้มาทดสอบแรงเสียดทานระหว่างชั้นบนของพื้นเอียง แล้วครั้งท่ี 1 เวลาในการเคลื่อนที่ 

	 ของลูกตุ้มปริมาณที่แตกต่างกันเป็นกองซ้อนมาทดสอบแรงเสียดทานระหว่างชั้นบนของพื้นเอียงมายังชั้นล่างได้กี่วินาที 		

	 ก. 15.4 วินาท	ี ข. 18.2 วินาที	 ค. 15.6 วินาที	 ง. 15.7 วินาท	ี จ. 15.8 วินาที

22) 	 ในฟาร์มแห่งหน่ึงไก่ได้ออกไข่เพือ่ไว้ใช้เป็นอาหารมนุษย์ แล้วได้มกีารบนัทกึปรมิาณไข่ไก่ทีอ่อกได้ในเวลาผ่านไปตามตารางดงันี้

	

จํานวนวันที่ผ่านไป (วัน)

ปริมาณไข่ไก่ที่ออกได้ (ฟอง)

5 7 9 10 12 15

8 6 2 2 2 6

	 จงหาค่าเบี่ยงเบนเฉลี่ยของไข่ไก่ที่ออกแล้วได้บันทึกทั้งหมด

	 ก. 3.48	 ข. 3.58	 ค. 3.68	 ง. 3.78	 จ. 3.38
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1) 	 กําหนดให้ f : R � R เป็นฟังก์ชันต่อเนื่อง แล้ว จงหาจํานวนจุดทั้งหมดของ f(x) = � 

x-2 (a - b cos 2x) ; x < 0
    x-2 + cx + 2 	 ; x ≤ x ≤ 1
         2x + 1 	 ; x ≥ 1

 

	 ที่ไม่สามารถหาอนุพันธ์ได้

	 ก. 1 จุด	 ข. 2 จุด	 ค. 3 จุด	 ง. 4 จุด	 จ. หาอนุพันธ์ได้ทุกจุด

2) 	 กาํหนดให้ g(x) เป็นฟังก์ชันเชิงเส้น, f(x) = �
    g(x) 	 ; x ≤ 0

1 + x
2 + x

1
x ; x > 0  มคีวามต่อเน่ืองบน x = 0 และ f'(1) = f(-1) แล้ว จงหาค่าของ g(3)

	 ก. In 4
9

 - 1	 ข. 1
3

 In 4
9 e3 	 ค. In 4

9 e3 	 ง. 1
3

 In 4
9

	 จ. In 4
9

3) 	 กําหนดให้ [t] เป็นจํานวนเต็มที่มากที่สุด แต่น้อยกว่าหรือเท่ากับ t และ f : (0, 2) → R จะมีจุดบนของ f(x) = max {1 + x + [x],  

	 2 + x, x + 2[x]} สามารถหาอนุพันธ์บนช่วง (0, 2) ได้หรือไม่ และที่จุดใด

	 ก. สามารถหาอนุพันธ์ได้ทุกจุดอยู่บนช่วง (0, 2)	 ข. ไม่สามารถหาอนุพันธ์ได้ที่จุด x = 0

	 ค. ไม่สามารถหาอนุพันธ์ได้ที่จุด x = 2	 ง. ไม่สามารถหาอนุพันธ์ได้ที่จุด x = 0 และ x = 2	

	 จ. สามารถหาอนุพันธ์ได้ที่จุด x = 3

4) 	 กําหนดให้ f : R → R ที่ทําให้ f(x) = �
x2 sin (x-1)	 ; x ≤ 0
     0	 ; x = 0  แล้ว จุดบน x = 0 จะเกิดเหตุการณ์ในข้อใด

	 ก. f มีความต่อเนื่อง แต่ f' ไม่มีความต่อเนื่อง	 ข. f และ f' มีความต่อเนื่อง
	 ค. f มีความต่อเนื่อง แต่ไม่สามารถหาอนุพันธ์ได	้ ง. f' มีความต่อเนื่อง แต่ไม่สามารถหาอนุพันธ์ได้

	 จ. f และ f' ไม่มีความต่อเนื่อง

5) 	 กําหนดให้ f : R → R ที่ทําให้ f(x) = |x - 1|cos|x - 2|sin|x - 1| + (x - 3)|x2 - 5x + 4| แล้ว จะมีจุดทั้งหมดกี่จุด ที่ทําให้ไม่สามารถ 

	 หาอนุพันธ์ได้

	 ก. 1 จุด	 ข. 2 จุด	 ค. 3 จุด	 ง. 4 จุด	 จ. 5 จุด

6) 	 กําหนดให้ f(x) เป็นฟังก์ชันพหุนาม ที่ทําให้ f(x) + f'(x) + f"(x) = x5 + 64 แล้ว จงหาค่าของ lim
x � 1

f(x)
x - 1 

	 ก. -60	 ข. -15	 ค. 0	 ง. 15	 จ. 60

7)	 กําหนดให้ [t] เป็นจํานวนเต็มที่มากที่สุดแต่น้อยกว่าหรือเท่ากับท่ีทําให้ f : R → R ไม่เป็นฟังก์ชันที่หาจุดอนุพันธ์ 

	 ของ f(x) = �
(x - [x])-1 sin(x - [x])	 ; x ∈ (-2, -1)
     max {2x, 3|x|} 	 ; |x| < 1
               1 	 ; x > 1

 ณ จุดในข้อใด

	 ก. x = -8	 ข. x = -4	 ค. x = 0	 ง. x = 2	 จ. x = 6

 
8) 	 กําหนดให้ f : [0, 2] → R เป็นฟังก์ชันต่อเนื่อง และ f : (0, 2) → R สามารถหาอนุพันธ์ได้ทั้งหมด 2 จุด ที่ท�ำให้ f(0) = 0, f(1) = 1  

	 และ f(2) = 2 แล้ว f'(x) จะเกิดเหตุการณ์ในข้อใด

	 ก. f'(x) = 0 จะเกิดทุกจุดบนช่วง x ∈ (0, 2)	 ข. f'(x) = 0 จะเกิดทุกจุดบนช่วง x ∈ (0, 2)	

	 ค. f'(x) = 0 จะเกิดบางจุดบนช่วง x ∈ (0, 2)	 ง. f'(x) > 0 จะเกิดบางจุดบนช่วง x ∈ [0, 2]

	 จ. f'(x) = 0 ไม่เกิดบนช่วง x ∈ (0, 2)

9) 	 กําหนดให้ f : R2\{(0, 0)} → R\{0} ที่ทําให้ f x
y

 = f(x)f(y) และ f'(1) = 2,024 แล้ว ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง

	 ก. xf'(x) + 2,024 f(x) = 0	ข. xf'(x) - 2,023 f(x) = 0	 ค. xf'(x) - 2,024 (x) = 0	 ง. xf'(x) + f(x) = 2,024	 จ. -xf'(x) - f(x) = 2,022

10)	 กําหนดให้ f(x) = 
(2x + 2-x)tan x arctan(x2 - x + 1)

(7x2 + 3x + 1)3
 แล้วจงหาค่าของ f'(0)

	 ก. π	 ข. π
4
 	 ค. 0	 ง. π

2
 	 จ. 2 π

11) 	 กําหนดให้ f : R \ {0} → R เป็นฟังก์ชันที่สามารถหาอนุพันธ์ได้ ซึ่ง 3f(x) + 2f 1
x

 = 1
x
 - 10 แล้ว จงหาค่าของ f(3) + f' 1

4
 

	 ก. 54
5
 	 ข. 63

5
 	 ค. 7	 ง. 9	 จ. 13

แนวข้อสอบ

เรื่องอนุพันธ์

<<<<<<
<<<<<<
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12) 	 กาํหนดให้ f : [0, 3] → R และ g : [0, 3] → R ทีท่�ำให้ f(x) = 2x + arctan x และ g(x) = ln( 1 + x2 + x) แล้ว ข้อใดต่อไปนีถ้กูต้อง

	 ก. จะมี t ∈ [0, 3] ที่ทําให้ f'(t) = g'(t)	 ข. สําหรับทุก x ∈ (x
1
, x

2
) ∈ R2 จะมี 0 - x

1
 < x

2
 < 3 ทําให้เกิด f(x) < g(x) 	

	 ค. max f(x) > max g(x)		  ง. min f'(x) = 1 + max g'(x)	 จ. f'(1) = g'(1)

13) 	 กําหนดให้ f : R → และ g : R → R เป็นฟังก์ชันที่สามารถหาอนุพันธ์ได้ 2 จุด ที่ทําให้ f"(x) = g"(x) + 6x, f'(1) = 4g'(1) - 3 = 9  

	 และ f(2) = 3g(2) = 12 ข้อใดต่อไปนี้ไม่ถูกต้อง

	 ก. g(-2) - f(-2) = 20		  ข. มี x
0
 ∈ (1, 1.5) ที่ทําให้ f(x

0
) = g(x

0
)

	 ค. ถ้า |f'(x) - g'(x)| < 6 แล้ว x ∈ (-1, 1)	 ง. ถ้า x ∈ (-1, 2) แล้ว |f(x) - g(x)| < 8	 จ. f(x) = g(x) + x3 + 3x - 6

14)	 กําหนดให้ f : R → R และ g : R → R เป็นฟังก์ชันที่สามารถหาอนุพันธ์ได้ 2 จุด ที่ทําให้ g'(0.5) = g'(1.5) และ

	 f(x) = 0.5[g(x) + g(2 - x)] ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง

	 ก. มี x ∈ (0, 2) ทั้งหมด 3 จุด ที่ทําให้ f"(x) = 0	 ข. f' 3
2

 + f' 1
2

 = 1	 ค. f' 1
2

 = 1  

	 ง. มี x ∈ (0, 0.4) เพียงจุดเดียวเท่านั้น ที่ทําให้ f'(x) = 0	 จ. ไม่มีจุด x ∈ (0, 1) ที่ทําให้ f"(x) = 0

15) 	 กําหนดให้ a และ b เป็นจํานวนจริงบวก ที่ทําให้ (a + 2b cos x)(a - 2b cos y) = a2 - b2

	 แล้ว จงหาค่าของ dy
dx

 ณ จุด π
4
. π

4

	 ก. a - 2b
a + 2b	 ข. a - b

a + b	 ค. b - a
a + b	 ง. 2a + b

2a - b 	 จ. 2b - a
a - 2b

16) 	 กําหนดให้ f และ g เป็นฟังก์ชันที่สามารถหาอนุพันธ์ได้ จะมี a และ b เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้ f(g(x)) = x, g'(a) = 5 g(a) = b  

	 แล้ว จงหาค่าของ f'(b)

	 ก. 1
5
 	 ข. 2

5
 	 ค. 1	 ง. 5	 จ. 10

17) 	 กําหนดให้ k และ m เป็นจํานวนจริงบวก ที่ทําให้ f(x) =  �
3x2 + k x + 1 	; k ∈ (0, 1)

     mx2 + k2 	 ; k ∈ [1, ∞)
 สามารถหาอนุพันธ์ได้ทุกจํานวนจริงบวก  

	 แล้ว จงหาค่าของ 8f'(8)
f'(0.125)

	 ก. 97	 ข. 123	 ค. 198	 ง. 218	 จ. 309

18) 	 กําหนดให้ f(x) = (1 + x)(1 + x2)(1 + x4)(1 + x8)(1 + x16) แล้ว จงหาค่าของ f"(-1) - f'(-1)

	 ก. 496	 ข. 497	 ค. 498	 ง. 499	 จ. 500

19) 	 กําหนดให้ x เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้ f(x) = x3 - x2f'(1) + xf"(2) - f'''(3) แล้ว ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง

	 ก. 2f(0) - f(1) + f(3) = f(2)	ข. f(1) + f(2) + f(3) = f(0)	 ค. f(3) - f(2) = f(1)	 ง. 3f(1) + f(2) = f(3)	 จ. f(1) = f(2)

20) 	 กําหนดให้ k เป็นจํานวนจริง ที่ทําให้ y 1 - x2 = k - x 1 - y2 และ y 1
2

 = -14  แล้ว จงหาค่าของ y' 1
2

	 ก. 2
5 	 ข. - 5

2
	 ค. 5

2
	 ง. - 5

4
	 จ. 4

5

21) 	 กําหนดให้ a และ b เป็นจํานวนจริงบวก ที่ทําให้ xb + yb = ab และ dy
dx

 + y
x3  = 0 แล้ว จงหาค่าของ b

	 ก. 1
3
 	 ข. 2

3
 	 ค. 1	 ง. 11

2
 	 จ. 11

3
 

22) 	 กําหนดให้ f : R → R ที่ทําให้ f(1) = 1 และ f'(1) = 3 แล้ว จงหาค่าของ d
dx

(f(f(f(1)) + (f(1))2)) + (f(1))2)
	 ก. 9	 ข. 15	 ค. 21	 ง. 33	 จ. 45

23) 	 กําหนดให้ f : (0, π) → R และ g : [0, ∞) → R จะมี α  เป็นจํานวนจริงบวก ที่ทําให้ f(x) = In (sin x) และ g(x) = aresin (e-x) แล้ว  

	 ข้อใดต่อไปนี้กล่าวถูกต้องเกี่ยวกับ a = (f(g(α)))' และ b = (f(g(α))) มากที่สุด

	 ก. aα2 + bα + 2α2 - a = 0 ข. aα2 + bα + α = 0	 ค. aα2 + bα - a = 0	 ง. aα2 + bα - a = 1	 จ. aα2 + bα - a = 0	

24) 	 กําหนดให้ t ∈ (-∞, -1] ∪ [1. ∞) ที่ทําให้ x = 2arccosec(t) และ y = 2arcsec(t) แล้ว จงหาค่าของ dy
dx

 

	 ก. y
x
 	 ข. x

y
 	 ค. - yx  	 ง. - xy  	 จ. xy

25) 	 กําหนดให้ f : R → R และ g : R → R ที่ทําให้ f เป็นฟังก์ชันผกผันของ g และ f'(x) = 1
1 + x5  แล้ว จงหาค่าของ g'(x)

	 ก. 1
1 + [g(x)]5

	 ข. 1 + [g(x)]5	 ค. 1 + x5 	 ง. 5x4 	 จ. 6x
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382แนวข้อสอบ

เรื่องลำ�ดับและอนุกรม

<<<<<<
<<<<<<

1) 	 ถ้าผลคูณของลําดับเรขาคณิตทั้ง 3 จํานวน ท่ีอยู่ใกล้เคียงกัน มีค่าเป็น 27 แล้ว ผลรวมของลําดับเรขาคณิตทั้ง 3 จํานวน  

	 จะอยู่ช่วงใดต่อไปนี้

	 ก. [-3, ∞)	 ข. (-∞, 9]	 ค. (-∞, 9] ∪ [-3, ∞)	 ง. (-∞, -3] ∪ [9, ∞)	 จ. [3, 9]

2)	 กําหนดให้ลําดับที่ 2, 8 และ 44 เป็นลําดับเลขคณิต มีค่าเดียวกันกับลําดับที่ 1, 2 และ 3 เป็นลําดับเรขาคณิตที่ทําให้ล�ำดับ 

	 เริ่มต้นของเลขคณิตเป็น 1 แล้ว จงหาผลรวมของลําดับเลขคณิตทั้งหมด 20 จํานวนแรก

	 ก. 950	 ข. 960	 ค. 970	 ง. 980	 จ. 990

3) 	 จงหาค่าของ �
10

t = 1

t
t4 - 3t2 + 1

	 ก. 45
109

 	 ข. - 55
109

 	 ค. 55
109

 	 ง. - 45
109

 	 จ. 88
109

 

4) 	 กําหนดให้ 3, a, b และ c เป็นลําดับเลขคณิต และ 3, a - 1, b + 1 และ c + 9 เป็นลําดับเรขาคณิตแล้ว จงหาค่าเฉลี่ยเลขคณิต 

	 ของ a, b และ c

	 ก. 11	 ข. 12	 ค. 13	 ง. 14	 จ. 15

5) 	 กําหนดให้ In a, In b และ In c เป็นลําดับเลขคณิต และ In a - In 2b, In 25 - In 3c และ In 3c - In a เป็นลําดับเลขคณิต แล้ว 

	 จงหาค่าของ a : b : c

	 ก. 6 : 3 : 2	 ข. 9 : 6 : 4	 ค. 25 : 10 : 4	 ง. 16 : 4 : 1	 จ. 8 : 4 : 1

6) 	 ผลรวมของลําดับเรขาคณิตทั้งหมด 64 พจน์แรก มีค่าเป็น 7 เท่าของผลรวมของลําดับเรขาคณิตที่เป็นจํานวนนับคู่ ทั้งหมด 

	 64 พจน์แรก แล้ว จงหาค่าอัตราส่วนของลําดับเรขาคณิต

	 ก. 4	 ข. 5	 ค. 6	 ง. 7	 จ. 8

7) 	 กําหนดให้ A = {4, 9, 14, 19, ..., 124} และ B = {3, 6, 9, ..., 111} แล้ว จงหาค่าของ n(A ∩ B)

	 ก. 5	 ข. 6	 ค. 7	 ง. 8	 จ. 9

8) 	 กําหนดให้ a, b และ c เป็นจํานวนจริงบวก ซึ่ง c < b < a ที่ทําให้ (a + b - 2c)x2 + (b + c - 2a)x + (c + a - 2b) = 0 จะได้  

	 α เป็นคําตอบของสมการ แล้วเกิดข้อสรุปว่า	A) ถ้า α ∈ (-1, 0) แล้ว b มีค่ามากกว่าค่าเฉลี่ยเลขคณิตของ a และ c

	 B) ถ้า α ∈ (0, 1) แล้ว b > c	 C) ถ้า α ∈ (0, 1) แล้ว b มีค่าน้อยกว่าค่าเฉลี่ยเลขคณิตของ a และ c 

	 แล้ว ข้อใดต่อไปนี้กล่าวถูกต้องถึงจะเพียงพอในแต่ละข้อสรุป

	 ก. A ถูก	 ข. B ถูก	 ค. C ถูก	 ง. A และ B ถูก	 จ. B และ C ถูก

9) 	 ผลรวมของลําดับเรขาคณิตที่เพิ่มขึ้นในพจน์ที่ 6 และพจน์ที่ 8 มีค่าเป็น 2 และผลคูณของลําดับเรขาคณิตที่เพิ่มขึ้นในพจน์ที่ 3  

	 และพจน์ที่ 5 มีค่าเป็น 1
9
 แล้ว พจน์ที่ 2 ของลําดับเรขาคณิตเป็นเท่าใด

	 ก. 1
8
	 ข. 1

7
	 ค. 1

6
	 ง. 1

5
	 จ. 1

4

10) 	 กําหนดให้ a, b, c และ d เป็นจํานวนจริงบวก ที่ทําให้ a + b + c + d = 11 แล้ว จงหาค่ามากที่สุดของ a
5b3c2d
3,750

	 ก. 55	 ข. 90	 ค. 108	 ง. 110	 จ. 130

11) 	 จงหาค่าของ 5 + 8 + 14 + 23 + 35 + 50 + ... + 1,310

	 ก. 12,324	 ข. 12,325	 ค. 12,326	 ง. 12,327	 จ. 12,328

12) 	 ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้องเกี่ยวกับ �
∞

n = 1

2n2 + 3n + 4
(2n)!

	 ก. ลู่เข้าสู่ 11e
2

 + 7
2e

  	 ข. ลู่เข้าสู่ 13e
4

 + 5
4e

  	 ค. ลู่ออก	 ง. ลู่เข้าสู่ 13e
4

 + 5
4e

 - 4  	จ. ลู่เข้าสู่ 11e
2

 + 7
2e

 - 4  

13) 	 ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้องเกี่ยวกับ �
∞

n = 1

2n + 1
n + 1

xn + 1 ส�ำหรบั x ∈ (0, 1) ใดๆ 

	 ก. ลู่เข้าสู่ x 1 + x
1 - x

 + In(1 - x) 	 ข. ลู่เข้าสู่ x 1 - x
1 + x

 + In(1 - x) 	 ค. ลู่ออก

	 ง. ลู่เข้าสู่ 1 - x
1 + x

 + In(1 - x) 	 จ. ลู่เข้าสู่ 1 + x
1 - x

 + In(1 - x) 
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14) 	 กําหนดให้ p, q และ r เป็นจํานวนนับ ซึ่ง xpq2
 = yqr = zp2r และ r - 1 = pq ที่ทําให้ 3, 3 log, x, 3log

z
y และ 7log

x
z เป็นลําดับ 

	 เลขคณิตที่มีผลต่างร่วมเป็น 0.5 แล้ว จงหาค่าของ r - p - q

	 ก. 0	 ข. 2	 ค. 6	 ง. 12	 จ. 18

15) 	 ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้องเกี่ยวกับ �
∞

n = 1

n2 + 6n + 10
(2n + 1)!

	 ก. ลู่เข้าสู่ 41e
8

 + 19
8e

 - 10	ข. ลู่เข้าสู่ 41e
8

 - 19
8e

 - 10  	ค. ลู่ออก          	 ง. ลู่เข้าสู่ 41e
8

 + 19
8e

 + 10 จ. ลู่เข้าสู่ -41e
8

 + 19
8e

 - 10

16) 	 กําหนดให้ a, b, c, d และ p เป็นจาํนวนจรงิแตกต่างกันทีไ่ม่ใช่ศูนย์ ทีท่าํให้ (a2 + b2 + c2)p2 - 2(ab + be + cd) p + (b2 + c2 + d2) = 0  

	 แล้ว ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง

	 ก. a, c และ d เป็นลําดับเรขาคณิต 	 ข. a, b, c และ d เป็นลําดับเรขาคณิต 		 ค. a, b, c และ d เป็นลําดับเลขคณิต		

	 ง. a, c และ p เป็นลําดับเลขคณิต	 จ. a, b, c และ p เป็นล�ำดับเรขาคณิต

17) 	 กําหนดให้ a, b และ c เป็นลําดับเลขคณิต ภายใต้เงื่อนไขว่า |a| < 1, |b| < 1, |c| < 1 และ abc ≠ 0 ข้อใดต่อไปนี้ถูกต้อง

	 ก. �
∞

n = 0

an, �
∞

n = 0

bn และ �
∞

n = 0

cn เป็นลําดับเลขคณิต 	 ข.�
∞

n = 0

an, �
∞

n = 0

bn และ �
∞

n = 0

cn เป็นลําดับเรขาคณิต 

	 ค. �
∞

n = 0

an
-1

, �
∞

n = 0

bn
-1

 และ �
∞

n = 0

cn
-1

 เป็นลําดับฮาร์โมนิก	 ง. �
∞

n = 0

an
-1

, �
∞

n = 0

bn
-1

 และ �
∞

n = 0

cn
-1

 เป็นลําดับเลขคณิต

	 จ. �
∞

n = 0

an
-1

 +  �
∞

n = 0

bn
-1

 + �
∞

n = 0

cn
-1

 = 1 - (a + b + c)

18) 	 ข้อใดต่อไปนี้เป็นอนุกรมลู่ออก 

	 ก. �
∞

n = 1

(n + 1)2

n3 	 ข. �
∞

n = 1

1
2n + 22 	 ค. �

∞

n = 1

1
(n4 + 2) n

	 ง. �
∞

n = 1

3n

n!
	 จ. �

∞

n = 1

(n sin n)2

2n

19) 	 ยศวัฒน์ได้ซื้อบ้านที่หมู่บ้านเจริญทรัพย์ราคาหลังละ P บาท แบ่งผ่อนกับหมู่บ้านเจริญทรัพย์ในงวดละ r บาท ซึ่งให้ดอกเบี้ย 

	 ร้อยละ i ต่อปี ในค่างวดเริ่มต้นอยู่ที่ R บาท แล้ว ยศวัฒน์ควรต้องผ่อนบ้านทั้งหมดกี่งวด

	 ก. In 1 - rP
R

[In(1 + r)-1]-1 งวด	 ข. In 1 - rP
R

In(1 + r) งวด	 ค. In R
R - rp

In(1 + r) งวด	

	
	 ง. In R

R - rp
[In(1 + r)-1]-1 งวด	 จ. In R

R - rp
In 1

1 + r
งวด

20) 	 จงหาค่าของ �
25

n = 1

2
16n - 4n2 - 15

	 ก. 51
144

 	 ข. 49
138

 	 ค. 50
141

 	 ง. 52
147

 	 จ. 53
144

 

21)	 จงหาค่าของ 1
2
 - 1

3
 + 1

22 - 1
2  3

 + 1
32  + 1

23 - 1
22  3

 + 1
32  + 1

23 - 1
22  3

 + 1
22  3

 - 1
33  + 1

24 - 1
23  3

 + 1
22  32 + 1

34  + ...

	 ก. 1
6
	 ข. 1

5
	 ค. 1

4
	 ง. 1

3
	 จ. 1

2

22) 	 อัตราส่วนของผลรวมตั้งแต่ 5 พจน์แรก ต่อผลรวมตั้งแต่ 9 พจน์แรก มีค่าเท่ากับ 5 : 17 และพจน์ที่ 15 มีค่าอยู่ระหว่าง 110  

	 และ 120 ที่เป็นลําดับเลขคณิต แล้ว จงหาผลรวมตั้งแต่ 10 พจน์แรกของลําดับเลขคณิตที่เป็นจํานวนนับ

	 ก. 290	 ข. 380	 ค. 460	 ง. 510	 จ. 600

23) 	 ผลคูณของลําดับเรขาคณิตท่ีเป็นจํานวนบวกคี่ตั้งแต่ 4 พจน์แรก เป็น 1
1,296

 และผลบวกของล�ำดับเรขาคณิตท่ีเป็นจํานวน 

	 นับคู่ตั้งแต่ 2 พจน์แรก เป็น 7
36 แล้ว จงหาผลรวมของพจน์ที่ 6, 8 และ 10

	 ก. 33	 ข. 37	 ค. 41	 ง. 43	 จ. 47

24) 	 จงหาค่าของ 3
12 × 22  + 5

22 × 22  + 7
32 × 42  + ... + 21

102 × 112

	 ก. 1	 ข. 120
121

 	 ค. 99
100

 	 ง. 143
144

 	 จ. 156
159

 

25) 	 จงหาค่าของ 
1
2
 + 1

42  + 1
23  + 1

44  + ...

-1
2
 + 1

42  - 
1
23  + 1

44  + ...

	 ก. 12
9
	 ข. 1	 ค. -12

9
	 ง. -32

3
	 จ. 32

3
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